

Bir Değişkenin Bir Reel Sayıya Yakınsaması 


x gibi bir değişken, bir a reel sayısının çok yakınında değerler alıyorsa x değişkeni a reel sayısına yakınsıyor denir vex->a ile 
gösterilir. 


Örneğin; 











X 

2,9 

2,99 

2,999 

2,9999 

3,0000001 

3,000001 

3,00001 

3,0001 


Yukarıdaki tabloda x değişkeninin aldığı değerlerin 3 etrafında ve 3 e çok yakın değerler olduğu görülüyor. Bu nedenle x değişkeni 
3 e yakınsıyor denir ve x -» 3 ile gösterilir. 

Bir a reel sayısına soldan yaklaşma; değişkenin a reel sayısından küçük ama a ya çok yakın değerler aldığı anlamındadır ve 
x ->■ a ile gösterilir. 

Bir a reel sayısına sağdan yaklaşma; değişkenin a reel sayısından büyük ama a ya çok yakın değerler aldığı anlamındadır ve 
x a + ile gösterilir. 

x değişkeninin aldığı değerler 

/ 

R ■* & * X<a 

a x -> a~ 


R 


x değişkeninin aldığı değerler 

/ 


x > a 
x -> a+ 


kavrama sorusu 


X 

-2,00001 

-2,0001 

-1,99999 

-1,9999 

-1,999 


Yukarıdaki tabloya göre, x hangi reel sayıya yakınsar bulu- 
nuz? 


kavrama sorusu 


x -> 0 olduğuna göre, x in alabileceği değerlere örnek ve- 
riniz. 


kavrama sorusu 

x 5 + olduğuna göre, x in alabileceği değerlere örnek ve- 
riniz. 


| çözüm 

Tabloda x in aldığı değerlerin -2 sayısı etrafında olduğu görü- 
lüyor. x değişkeni -2 reel sayısına yakınsar. 

Cevap: x -> -2 


| çözüm 

R l 

0 

Sıfıra soldan yaklaşıldığında x < 0 olmalıdır. 

-0,00001 sıfıra çok yakın ama sıfırdan küçük bir sayı olduğun- 
dan x değişkeni bu değeri alabilir. 

Cevap: -0,00001 

| çözüm 

R ■* H)) — 

5 

5 e sağdan yaklaşıldığında x > 5 olmalıdır. 

5,00001 sayısı 5 e çok yakın ama 5 ten büyük bir sayı oldu- 
ğundan x değişkeni bu değeri alabilir. 


Cevap: 5,00001 




kartezyen 

efitiBi yayınları 


Limit ve Süreklilik 



| soru 1 


X 

4,999 

4,9999 

4,9999 

5,0001 

5,001 


Yukarıdaki x in değer tablosuna göre, x aşağıdaki sayılardan 
hangisine yakınsar? 

A) 3 B) 4 C) 5 D) 6 E) 7 


| soru 2 


y 

-3,99999 

-3,9999 

-3,999 

-3,99 

-3,9 


Yukarıdaki y nin değer tablosuna göre, y aşağıdaki sayılar- 
dan hangisine yakınsar? 

A) -2 B)-3 C)-4 D) -5 E) -6 


| soru 3 


X 

6,0000001 

6,000001 

6,00001 

6,0001 


Yukarıdaki x in değer tablosuna göre, x aşağıdaki sayılardan 
hangisine yakınsar? 

A) 6 B) 7 C)8 D) 9 E) 10 


| soru 4 

3,9999 4,0001 

ı \ R 

a 

Yukarıdaki sayı doğrusunda verilenlere göre, a tamsayısı a- 
şağıdakilerden hangisidir? 

A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E) 5 


| soru 5 

x -*• 2 + olduğuna göre, x değişkenin aldığı değerlerden biri 
aşağıdakilerden hangisi olabilir? 

A) 1,99999 B) 1,9990 C) 1,9900 D) 2,00001 E) 3 


| soru 6 

x -> T olduğuna göre, x değişkenin aldığı değerlerden biri 
aşağıdakilerden hangisi olabilir? 

A) 2 B) 1,00001 C) 1,0001 D) 1,001 E) 0,9999 


| soru 7 

x -> -2 + olduğuna göre, x değişkenin aldığı değerlerden 
biri aşağıdakilerden hangisi olabilir? 

A) -1,9999 B)-2, 00001 C)-2,0001 D) -2,001 E)-2,01 


| soru 8 

x -» -5~ olduğuna göre, x değişkenin aldığı değerlerden biri 
aşağıdakilerden hangisi olabilir? 

A) -6 B) -5,00001 C) -4,99999 D) -4,9999 E) -4,999 


1-C 2-C 3- A 4-D 5-D 6-E 7-A 8-B 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


Soldan ve Sağdan Limit: 

x değerleri a dan küçük değerlerle artarak(soldan) a ya yaklaşırken, f(x) değerleride bir L, sayısına yaklaşıyorsa; L, reel sayısına 
f fonksiyonunun a noktasındaki soldan limiti denir ve lim f(x)=L 1 biçiminde gösterilir. 

x-»a~ 



Yandaki grafikte görüldüğü gibi x değişkeni a reel sayısına soldan yaklaşır- 
ken f(x) değerleri L, sayısının etrafında yer aldığından lim f(x)=L 1 dir. 

x— >a 


x değerleri a dan büyük değerlerle azalarak(sağdan) a ya yaklaşırken, f(x) değerleride L 2 sayısına yaklaşıyorsa; L, reel sayısına 
t fonksiyonunun a noktasındaki sağdan limiti denir ve lim f(x)=L 2 ile gösterilir. 

x->a + 



Yandaki grafikte görüldüğü gibi x değişkeni a reel sayısına sağdan yaklaşır- 
ken f(x) değerleri L, sayısının etrafında yer aldığından lim f(x)=l_ 2 dir. 

x->a + 


kavrama sorusu 



Yukarıda verilen grafiğe göre, lim f(x) limitinin değerini 
bulunuz. x ^ 2 ~ 



yaklaşılıyor 

Grafikte görüldüğü gibi, x değerleri artarak 2 ye yaklaşırken 
f(x) değerleri 3 ün etrafında yer aldığından, lim f(x)=3 tür. 

x->2~ 

Cevap: 3 


kavrama sorusu 



Yukarıda verilen grafiğe göre, lim f(x) limitinin değerini 
bulunuz. x_>3 



yaklaşılıyor 

Grafikte görüldüğü gibi, x değerleri azalarak 3 e yaklaşırken 
f(x) değerleri 1 in etrafında yer aldığından, lim f(x) 1 dir. 

x->3 


Cevap: 1 





kartezyen 

efitiBi yayınları 


Limit ve Süreklilik 


| soru 1 



Yukarıda verilen grafiğe göre, l |m f( x ) limitinin değeri 

Ka- 

kaçtır? 

A) 5 B) 4 C)3 D) 2 E) 1 

| soru 2 



Yukarıda verilen grafiğe göre, 

kaçtır? 


lim f(x) limitinin değeri 

x-»1 + 


A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E) 5 

| soru 3 




> Yukarıda verilen grafiğe göre, lim f(x) = 2 ve 

UJ X->3” 

g lim g(x) = 3 olduğuna göre, a+b toplamı kaçtır? 


A) 1 B) 2 C) 3 D) 4 E) 5 


Yukarıda verilen grafiğe göre, lim f(x)+ lim f(x) topla- 
mının sonucu kaçtır? x_>1 x_>1 

A) 6 B) 7 C) 8 D) 9 E) 1 0 

| soru 4 



Yukarıda verilen grafiğe göre, lim f(x) = a olduğuna göre, 
a kaçtır? x_>2 ~ 


| soru 7 



Yukarıda verilen grafiğe göre, lim f(x) = 2 ve 

x->3~ 

lim g(x) = 3 olduğuna göre, a-b farkının sonucu kaçtır? 

x-»4 + 


A) 1 


B) 2 


C)3 


D) 4 


E) 5 


A) —1 


B) 0 


C) 1 


D) 2 


E) 3 


1 -D 2-C 3-A 4-A 


5-B 


6-E 


7-A 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


kavrama sorusu 



Yukarıda grafiği verilen y=f(x) parçalı fonksiyonunda 
lim f(x) ve lim f(x) ifadelerinin değerlerini bulunuz. 

x->4~ x->4 + 

(4~, 4 ten küçük ama 4 e çok yakın bir değer) 

(4 + , 4 ten büyük ama 4 e çok yakın bir değer) 


çözüm 



4 e soldan 
yaklaşıyor 


Grafikte görüldüğü gibi, x değerleri artarak 4 e yaklaşırken f(x) 
değerleri 1 in etrafında yer aldığından, lim f(x)=1 dir. 

x->4“ 





4 e sağdan 
yaklaşıyor 


Grafikte görüldüğü gibi, x değerleri azalarak 4 e yaklaşırken 
f(x) değerleri 2 in etrafında yer aldığından, lim f(x)=2 dir. 

x-»4 + 

Cevap: lim f(x)=1 ve lim f(x)=2 

X >4 x ,4 + 


kavrama sorusu 


çözüm 



Yukarıda verilen grafiğe göre, lim f(x), 

x->-r 

lim f(x), lim f(x) , limitlerini araştırınız. 

x->0“ x-»0 + 


lim f(x), 

x->-1 + 



yaklaşıyor yaklaşıyor 


lim f(x) = 3 

x-»-r 


lim f(x)=2 

x->-1 + 


(r, 1 den küçük ama 1 e çok yakın bir değer) 
(1 + , 1 den büyük ama 1 e çok yakın bir değer) 
(Cf, 0 dan küçük ama 0 a çok yakın bir değer) 
(0 + , 0 dan büyük ama 0 a çok yakın bir değer) 



yaklaşıyor yaklaşıyor 


lim f(x)=— 

x->tr 2 


lim f(x)=— 

x->o + 2 





[kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


soru 1 


soru 4 



Yukarıda verilen grafiğe göre, üm f(x) + lim f(x) toplamı 

x— >2 x— >2 + 

kaçtır? 


A) 4 


B) 5 


C) 6 


D) 7 


E) 8 


soru 2 




Yukarıda verilen grafiğe göre, lim f(x)+ lim f(x) top- 
lamı kaçtır? x_>_1+ x_>_r 


A)0 B) 1 

soru 5 


C) 2 


D) 3 


E) 4 



| Yukarıda verilen grafiğe göre, 
I I) lim f(x)=3 I 

•t x->r 


Yukarıda verilen grafiğe göre, lim f(x)+ lim f(x) topla- > ^ 2 

v v—vT 1- ııı 


II) lim f(x)=3 

x-»1 + 

IV) lim f (x) =4 

x->3+ 


mı kaçtır? 

A) 0 B) 1 


C) 2 


D) 3 


E) 4 


| ifadelerinden hangileri doğrudur? 

A) I, II, III, IV B) YalnızI, II, III C) Yalnızlvell 

D) Yalnız I ve II E) Yalnız III ve IV 

soru 6 


soru 3 



Yukarıda verilen grafiğe göre, lim f ( x ) — lim f(x) farkı 
kaçtır? x_>1 ~ x ^ 1+ 


A) 8 


B) 6 


C)4 


D) 2 


E) 0 



Yukarıda verilen grafiğe göre, 

I) lim f(x)=2 I 

X— >-2~ 

III) lim f(x)=1 

x-XT 

ifadelerinden hangisi veya hangileri yanlıştır ? 

A) YalnızI B) Yalnız II 


II) lim f(x)=1 

X— »— 2 + 

IV) lim f(x)=2 

x->1 + 


C) İve IV 


D) II ve I 


E) III ve IV 


1 -B 


2-E 


3-E 


4-D 


5-A 


6-C 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


Bir f(x) fonksiyonunun x-> a için soldan ve sağdan limitleri birbirine eşit ise f(x) in a noktasında limiti vardır. Yani, 


lim f(x)=L 1 , lim f(x)=L 2 ve L,=L 2 =Lise lim f(x)=L dir. 

x-»a~ x-»a + x_>a 

Eğer L^L 2 ise yani sağdan ve soldan limit değerleri farklı ise f(x) in x -> a için limiti yoktur. 






kartezyen 

efitiBi yayınları 


Limit ve Süreklilik 


4# 


| soru 1 | soru 4 




Yukarıda verilen grafiğe göre, limf(x) değeri kaçtır? 

x ->2 


A) 1 


B) 2 


C)3 


D) 4 


soru 2 



A) 1 


B) 2 


C)3 


D) 4 


soru 3 



A) O 


B) 1 


C) 2 


D) 3 


E) 5 


Yukarıda verilen grafiğe göre, aşağıdaki ifadelerden hangisi 
veya hangileri doğrudur? 


I) iim f(x)=1 

x->-r 


lim f(x) yoktur 

x-»-1 


II) İim f(x)=2 

x-»-1 + 

IV) İim f(x) = 2 

x->-1 


A) Yalnız! 

soru 5 


B) Yalnız! 


C) Yalnız III 


D) I, II ve I 


E) III ve IV 



Yukarıda verilen grafiğe göre, limf(x) değeri kaçtır? 

x->1 


Yukarıda verilen grafiğe göre, aşağıdaki ifadelerden hangisi 
veya hangileri yanlıştır ? 


E) 5 


Yukarıda verilen grafiğe göre, limf(x) değeri kaçtır? 

x->3 


E) 4 


I) İim f(x) = 1 

X— >2~ 

III) f (2) =3 
A) YalnızI 


II) İim f(x)=2 

x->2 + 

IV) İim f(x)=3 

X— >2 


B) YalnızI 


C) Yalnız III 


D) Yalnız IV 


E) I ve IV 


soru 6 



Yukarıda verilen grafiğe göre, aşağıdaki ifadelerden hangisi 
veya hangileri yanlıştır ? 


I) İim f(x)=1 

x->V 

III) f(1) tanımsızdır. 
A) YalnızI 


II) İim f(x)=1 

x-»1 + 

IV) İim f(x) yoktur 

x->1 


B) YalnızI 


C) YalnızI 


D) II ve I 


E) I ve IV 


1 -B 


2- A 


3 ~E 


4-D 


5-D 


6-B 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


A* 


kavrama sorusu 



Yukarıda verilen grafiğe göre, lim f(x) ve limf(x) de- 

x->-2 x->1 

ğerlerini bulunuz. 


çözüm 



lim f(x) = lim f(x) olduğundan lim f(x)=1 

X— >-2~ x->— 2 + x->-2 




Yukarıda grafiği verilen y=f(x) fonksiyonunun x in -4, -3, 
-2, -1, 0, 1, 2 değerleri için limitlerini araştırınız. 


lim f(x)* lim f(x) olduğundan lim f(x) yoktur. 

x->-V x-»-1 + x >ı 

Cevap: lim f(x)=1, limf(x) yok 

x^>-2 x—>1 



Yukarıdaki grafikte görüldüğü gibi x=-4 ve x=1 noktalarında 
fonksiyon (sıçrama yaptığı için) sağdan ve soldan limitleri fark- 
lı dolayısıyla bu noktalarda limitleri yoktur. 

lim f(x) = 3 , iim f(x) = 1 lim f(x) ^ lim f(x) 

x— >"T x— >1 + x— »T x— »1 + 

olduğundan lim f(x) yoktur. 

x-+1 

lim f(x)=2, iim f(x)=1 lim f(x)* lim f(x) 

x->-4 + x^ 4 x->-4~ x->-4 + 


olduğundan lim f(x) yoktur. 

x->-4 

lim f(x)= lim f(x)=1 lim f(x)=1 

x->-3~ x->-3 + x->-3 

lim f(x)= lim f(x)=3 lim f(x)=3 

x->-2~ x->— 2 + x—>-2 

lim f(x)= lim f(x)=3 lim f(x)=3 

x->-1 _ x->-1 + x > 1 

lim f(x)= lim f(x)=3 limf(x)=3 

x->0~ x-»0 + x->0 

lim f(x)= lim f(x)=2 lim f(x)=2 

X— x->2 + x->2 





kartezyen 

e filim yayınları 


Limit ve Süreklilik 



| soru 1 


| soru 3 



Yukarıda verilen y=f(x) fonksiyonunun grafiğine göre, aşağı- 
daki ifadelerden kaç tanesi doğrudur? 

I) lim f(x) =— 4 II) lim f(x)=2 

x->-2~ x->-2 + 


III) lim f(x) = -4 

x-»3 + 


IV) lim f(x)=2 

x-»3 _ 



Yukarıda verilen y=f(x) fonksiyonunun grafiğine göre, aşağı- 
dakilerden hangisi doğrudur? 

A) lim f(x)=-2 B) lim f(x)=1 

x->0 _ x->0 + 


C) lim f(x)=1 

x->3 + 


D) lim f(x)=2 

x-»3 _ 

E) lim f(x)=0 

x— >4“ 


V) lim f(x) ve lim f(x) yoktur 

x->-2 x->3 


VI) lim f(x)=2 

x->0 


A) 2 B) 3 C)4 D) 5 E)6 

cc 

5 

z 


| soru 2 



LU 

I- 

ır 


s 


Yukarıda verilen y=f(x) fonksiyonunun grafiğine göre, aşağı- 
dakilerden hangisi yanlıştır ? 

A) lim f(x)=0 B) lim f(x) = 2 

x— >-3 _ x->2 


C) lim f(x)=-2 

x^0 _ 


D) lim f(x) = 4 

x->0 


E) lim f(x) = 2 

x-»2 


| soru 4 


lim f(x) = 3 olduğuna göre, f(x) fonksiyonunun grafiği aşa- 

x->1 

ğıdakilerden hangisi olabilir? 



1 -D 


2-D 


3-E 


4-B 




kartezyen 

elilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


Polinom Fonksiyonların Limitleri 

f(x)=a n x n +a n l _ 1 x n_1 +...+a a şeklindeki fonksiyonlara polinom fonksiyon denir ve bütün reel sayılar için tanımlıdır. Yani, bu biçimdeki 
fonksiyonları tanımsız yapan değerler yoktur ve grafikleri kesintisiz bir eğri şeklindedir. 

Grafikleri kesintisiz olduğundan dolayı bu fonksiyonlarda herhangi bir noktada limit alınırken sağdan ve soldan limite bakmaya 
gerek yoktur. Sadece fonksiyonun o noktadaki değerinin bulunması yeterlidir. lim f(x)=f(a) dır. 

x->a 


kavrama sorusu 

1 çözüm 

f(x)=3x+1 olduğuna göre, limf(x) in sonucunu bulunuz. 

x-»1 

iim f(x) = f(a) olduğundan, 

x->a 



lim f(x)=lim(3x+1)=3. 1+1=4 

x-»1 x-»1 

Cevap: 4 

kavrama sorusu 

| çözüm 


f(x)=x 2 -x-6 olduğuna göre, limf(x) in sonucunu bulu- 

x— »4 

nuz. 

lim f(x) = f(a) olduğundan, 

x->a 

lim f(x)= lim(x 2 -x-6) = 4 2 -4-6 = 6 

x->4 x— >4 

Cevap: 6 

kavrama sorusu 

| çözüm 


lim (x 3 =1) limitinin sonucunu bulunuz. 

x-»-1 

lim f(x) = f(a) 

x->a 



lim (x 3 — 1) =( I) 3 —1 = — 2 

x->-1 

Cevap: -2 

kavrama sorusu 

| çözüm 



lim(2x-1) = 7 olduğuna göre, a kaçtır bulunuz. Iimf(x) = f(a) 

x->a x— >a 

lim(2x-1)=2a-1=7 => a=4 

x->a 


Cevap: 4 





[kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


soru 1 


f(x)=5x olduğuna göre, lim f (x) limitinin değeri kaçtır? 

x-»2 


A) 1 


B)5 


C) 10 


D) 15 


soru 2 


lim(2x + 7) limitinin değeri kaçtır? 

x-»1 


A) 8 


B)9 


C) 10 


D) 11 


E) 20 


E) 12 


soru 5 


lim (x J -x) limitinin değeri kaçtır? 

x-»2 


A) 3 


B) 4 


C) 5 


D) 6 


soru 6 


lim (-x J -x-10) limitinin değeri kaçtır? 

x-»-2 


A) -6 


B)-4 


C)-2 


D) 0 


E) 7 


E) 2 


soru 3 


lim (x 2 +x) limitinin değeri kaçtır? 

x->3 


A) 9 


B) 10 


C) 1 1 


D) 12 


soru 4 


lim (2x -x + 1) limitinin değeri kaçtır? 

x-»-1 


A) 4 


B) 5 


C) 6 


D) 7 


E) 13 


E) 8 


soru 7 


lim (5x + 1) = 21 olduğuna göre, a kaçtır? 

x-»a 


A) 4 


B) 5 


C) 6 


D) 7 


soru 8 


lim (x 2 - a) = 4 olduğuna göre, a kaçtır? 

x-»3 


A) 1 


B) 2 


C) 3 


D) 4 


E) 8 


E) 5 


ı-c 


2-B 


3-D 


4- A 


5 - D 


6-D 


7-A 


8-E 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


J h(x) , logk(x) biçimindeki kesirli, köklü ve logaritmikfonksiyonların tanımlı olduğu yerler sırasıylag(x)^0,h(x)>0 ve k(x)>0 

g(x) 

şartını sağlayan aralıklardır. Bu aralıklardaki a reel sayıları için limit lim |j m / h(x) =J h(a) ve lim log k(x)=log k(a) 

x->a g(x) g(a) x->a x->a 

biçiminde hesaplanır. Bu aralıklar dışında fonksiyonların tanımsız olduğu yerlerde ise sağdan ve soldan limit incelemesi yapılma- 
lıdır. ilerleyen bölümlerde bu noktalardaki limitler ayrıca incelenecektir. 


kavrama sorusu 


x + 2 

lim limitinin değerini bulunuz. 

x->1 X + 1 


| çöziim 

x=1 için x+1 ;*0 olduğundan, 
lim f(x) = f(a) dır. 

x-+a 

||m x + 2 _ 1 + 2 _ 3 
x-»ı x+1 1 + 1 2 

- 3 

Cevap: — 


kavrama sorusu 

lim V 12-x limitinin değerini bulunuz. 

X— >3 


| çöziim 

x=3 için 12-x>0 olduğundan, 
lim f(x) = f(a) dır 

x-+a 

lim Vl2-x=x/l2-3=V9=3 

x->3 


Cevap: 3 


kavrama sorusu 


lim log (x 2 +1) limitinin değerini bulunuz. 

x->3 


| çözüm 

x=3 için x 2 +1 >0 olduğundan, 
lim f(x) = f(a) dır. 

x-+a 

lim log (x 2 + 1)=log(3 2 +1)=log 10=1 

x->3 

Cevap: 1 


kavrama sorusu 


x + 1 

lim limitinin değerini bulunuz. 

x->2 x - 2 


çöziim 


x + 1 _ 2 + 1 3 

x — >2 x — 2 2-2 0 


tanımsız bir ifade ile karşılaştığımızdan x->2 için sağdan ve 
soldan limite bakılmalıdır. 





kartezyen 

efitiBi yayınları 


| soru 1 


lim X + 1 limitinin değeri kaçtır? 

X— >2 X + 3 V 




Limit ve Süreklilik 





| soru 5 

lim log 3 (7x + 2) limitinin değeri kaçtır? 

x-»1 


E)1 


A) 1 


B)2 C) 3 D) 4 


E) 5 


| soru 2 
x — 5 

lim limitinin değeri kaçtır? 

*^X 2 +1 

A) O B) 1 C) 2 D) 3 


| soru 6 


limln(x 3 ) limitinin değeri kaçtır? 

x->e 


E) 4 


A) 1 


B)2 C) 3 D) 4 


E) 5 


| soru 3 

lim %/x 2 +16 limitinin değeri kaçtır? 

x->3 

A) 2 B) 3 C)4 D) 5 


tr 

3 


E) 6 


| soru 7 
x + 1 

lim limitinin reel sayı olmaması için a reel sayısı a- 

x-»a X — 7 

şağıdakilerden hangisi olmalıdır? 


A) 2 B)3 C) 4 


D) 5 E) 7 


| soru 4 
| x + 3 

lim J- limitinin değeri kaçtır? 

A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E)5 


| soru 8 

lim V7-x limitinin reel sayı olmaması için a reel sayısı 

x->a 

aşağıdakilerden hangisi olabilir? 

A) 3 B)4 C) 5 D) 6 E)8 


1-C 2-A 3-D 4-B 5-B 6-C 7-E 8-E 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 



Parçalı Fonksiyonların Limitleri 



biçimindeki parçalı fonksiyonlarda fonksiyonun kritik noktası x=a dır. Parçalı fonksiyonların grafikleri incelendiğinde kritik noktala- 
rında kesintiler (sıçramalar) olabildiği görülür. Bundan dolayı kritik noktalarda sağdan ve soldan limit incelemesi yapılması gerekir. 

Kritik nokta dışındaki limit incelemelerinde ise uygun olan fonksiyon seçilerek (g(x) veya h(x)) limit alınmaya çalışılır. 

Not: Parçalı fonksiyonlarda limit incelemesi yapmak için grafik çizilmesi şart değildir. 


kavrama sorusu 



| çözüm 

f(x)= - 

x+2 , 

x-1 , 

x > 1 

x < 1 

x->1 + da x>1 olduğundan uygun fonksiyon x+2 dir. 

lim (x+2)=1 + 2 = 3 

x-»1 + x 1 

limf(x) ifadesini inceleyiniz. 

x-*1 


x->Ldax<1 olduğundan uygun fonksiyon x-1 dir. 

lim (x— 1) = 1— 1 = 0 

x-»r 




lim f(x)* lim f(x) olduğundan, lim f(x) yoktur. 

x->1 _ x->1 + x >1 

Cevap; limit yoktur. 

kavrama sorusu 



| çözüm 

[ 3x-1 , 

f(x) = 

x+3 , 

limf(x) ifadesini inceleyiniz. 

x->2 

x > 2 

x < 2 

x->2 + da x>2 olduğundan uygun fonksiyon 3x-1 dir. 

lim (3x-1) = 3.2-1=6-1 = 5 

x->2+ 

x->2~ da x<2 olduğundan uygun fonksiyon x+3 dür. 

lim (x + 3) = 2 + 3=5 

x-»2~ 




lim f(x)= lim f(x)=5 olduğundan, lim f(x)=5 

x->2~ x->2 + X— >2 

Cevap: 5 

kavrama sorusu 



| çözüm 

f(x) = 

x 2 +1 , 

4 

x > 0 

x = 0 

x=0 kritik nokta olduğundan |jm f(x) için sağdan ve soldan 

x=0 

limit incelemesi yapmak gerekir. 


2x-1 , 

x < 0 

lim f(x) = lim (x 2 + 1) = O 2 + 1 = 1 

x->0 + x->0 


lim f(x) , lim f(x) ve lim f(x) limitlerini inceleyiniz. lim f(x)= lim (2x-1) = 2.0-1 = -1 

x->0 x-+2 x->-1 x_>0 x_>0 

lim f(x)*= lim f(x) olduğundan, lim f(x) yoktur. 

x— >0 + x-»0 x— >0 

x=2 kritik nokta olmadığından, (2>0 olduğundan) 
lim f(x) = lim(x 2 + 1) = 2 2 + 1 = 5 

X— *2 X— >2 

x=-1 kritik nokta olmadığından, (-1 <0 olduğundan) 


lim f(x) = lim (2x - 1) = 2(1) - 1 = -3 





[kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


soru 1 


f(x) = 



x > 1 
x < 1 


olduğuna göre, limf(x) limitinin değeri kaçtır? 

x->1 


A) 4 


B) 5 


C) 6 


D) 7 


soru 2 


f(x) = 


2x , 
x 2 , 


x > -1 
x < -1 


olduğuna göre, lim f(x) limitinin değeri kaçtır? 

x->-1 


A) limityoktur 


B)-2 


C)-1 


D) 1 


E) 8 


E) 2 


soru 5 


f(x) = 



x > 1 
x < 1 


olduğuna göre, lim f(x) limitinin değeri kaçtır? 

x-»-3 


A) 1 


B) 2 


05 


D) 6 


E) limit yoktur 


soru 6 


f(x) = 



x > 2 
x < 2 


olduğuna göre, lim f(x) limitinin değeri kaçtır? 

x->-3 


A) -12 


B)-10 


0-8 


D) -6 


E) -4 


soru 3 


'O 

LU 

Z 

LU 

N 


soru 7 


f(x) = 


3x+1 , 
5 , 
x+3 , 


x > 1 
x=1 
x < 1 


olduğuna göre, limf(x) limitinin değeri kaçtır? 

x->1 


A) 1 


B)2 


03 


D) 4 


E) limityoktur 


soru 4 


f(x) = 


2x+5 , 
x 2 , 


x > -2 
x < -2 


olduğuna göre, lim f(x) limitinin değeri kaçtır? 

x->-2 


A) -2 


B) —1 


O o 


D) 1 


E) limityoktur 


f(x) = 



x > 2 
x < 2 


olduğuna göre, lim f(x)+ lim f(x) toplamı kaçtır? 

x-»4 x-^0 


A) 19 


B) 20 


021 


D) 22 


E) 23 


soru 8 


f(x) = 



x > O 
x < O 


olduğuna göre, lim f(x)+ lim f(x)+ lim f(x) toplamı 

, . _ x->0 x->-1 x-»1 

kaçtır? 


A) 5 


B) 6 


07 


D) 8 


E) 9 


ı-c 


2-A 


3-D 


4-E 


5-C 


6-B 


7-B 


8- A 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


A* 


kavrama sorusu 


ax+1 , 


f(x) = 

| 3x , 

fonksiyonu veriliyor, lim f(x) = 17 

bulunuz. 


x> 1 
x < 1 

olduğuna göre, a kaçtır, 


| çözüm 

2>1 olduğundan, 

x -> 2 için uygun fonksiyon f(x)=ax+1 dir. 
lim f(x)= lim(ax+1)=2a+1=17 => a=8 

x->2 x-»2 

Cevap: 8 


kavrama sorusu 


f(x) = 


x 3 -1 

bx 


x > -1 
x < -1 


fonksiyonu veriliyor, lim f(x) = 9 olduğuna göre, b kaçtır, 
bulunuz. x ^ -3 


| çöziim 

-3<-1 olduğundan, 
x -> -3 için uygun fonksiyon f(x)=bx dir. 


lim f(x)= lim (bx)=-3b=9 => b=-3 

x— >-3 x->-3 


Cevap: -3 


kavrama sorusu 


2x+a 

f(x) = 

bx+4 


x > 3 
x < 3 


fonksiyonu veriliyor, lim f(x) = 10 olduğuna göre, 2a+b top- 

— > 

lamı kaçtır, bulunuz. 


| çöziim 

x->3 + için uygun fonksiyon 2x+a 
lim f(x)= lim (2x+a)=2.3+a=10 => a=4 

x->3 + x->3 + 

x-»3~ için uygun fonksiyon bx+4 

lim f(x)= lim (bx + 4) = b.3 + 4=10 => b=2 

x->3~ x-»3 _ 

2a+b=2. 4+2=10 


Cevap: 10 


kavrama sorusu 


f(x) = 


fonksiyonu veriliyor. 


x+a , x > -2 

1 , x=-2 

-x-a , x < -2 

lim f(x) limiti olmadığına göre, 


x->-2 

a hangi değeri alamaz, bulunuz. 


| çöziim 

lim f(x) limitinin olmaması için lim f(x)+ lim f(x) olmalıdır. 

x-»-2 x — > 2 x->-2 + 

x->-2 + için uygun fonksiyon x+a 
lim f(x)= lim (x+a)=-2+a 

x-»-2 + X— >— 2 + 

x->-2 _ için uygun fonksiyon -x-a 
lim f(x)= lim (-x-a)=2-a 

x->-2 _ X . 2 

-2+a=2-a => 2a=4 => a=2 

olması durumunda limitin sonucu olurdu. Bundan dolayı a+2 
olmalı. 


Cevap: a +2 





[kartezyen 


soru 1 


Limit ve Süreklilik 


soru 5 


f(x) = 



x > 2 
x < 2 


fonksiyonu veriliyor, limf(x) = 14 olduğuna göre, m kaçtır? 

x->3 


A) 2 


B) 3 


C)4 


D) 5 


E) 6 


soru 2 


f(x) = 


X +x 


x -n , 


x > 3 
x < 3 


fonksiyonu veriliyor, lim f ( x ) = 3 olduğuna göre, n kaçtır? 

x -»1 


A) -2 


B) —1 


C)0 


D) 1 


E) 2 


f(x) = 



x > 4 
x < 4 


fonksiyonu veriliyor, limf(x) = 12 olduğuna göre, m kaçtır? 

x->4 


A) 1 


B)2 


C) 3 


D) 4 


E) 5 


soru 6 


3x+b 


x > 2 


f(x) = 


ax+a-2 , x < 2 


fonksiyonu veriliyor, lim f (x) = 7 olduğuna göre, 2b-a limi- 

x->2 

tinin değeri kaçtır? 


A) -3 


B)-2 


0-1 


D) O 


E) 1 


soru 3 


5 

z 

I 

ı 

‘t 

>0 

LU 

Z 

LU 

N 


soru 7 


f(x) = 


mx 

2 

nx 


x > 1 
x=1 
x < 1 


fonksiyonu veriliyor, lim f(x) = 2 ve limf(x) = -2 olduğu- 

x->-2 x->2 

na göre, m+n toplamı kaçtır? 

A) -3 B) —2 C)-1 D) O 


E) 1 


soru 4 


f(x) = 


(m + n)x , x > O 


(m-n)x 


x < O 


fonksiyonu veriliyor, limf(x) = 7 ve lim f(x) = 3 olduğuna 

x— >1 X— >— 1 

göre, m.n çarpımı kaçtır? 

A) 6 B) 7 08 D) 9 E)10 


f(x) = 


2x+a , x > 1 

5 , x=1 

2ax+b , x < 1 


fonksiyonu veriliyor, limf(x) = -1 olduğuna göre, b kaçtır? 

x-»1 


A) 4 


B)5 


06 


D) 7 


E) 8 


soru 8 


f(x) = 



x > -1 
x < -1 


fonksiyonu veriliyor, lim f(x) limiti olmadığına göre, a aşa- 

x-»-1 

ğıdakilerden hangisi olamaz ? 

A) 8 B)9 C) 1 0 D) 11 E) 12 


1 -D 


2-A 


3-B 


4-E 


5-D 


6-C 


7-B 


8-B 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


Mutlak Değerli Fonksiyonların Limitleri 

Mutlak değerli fonksiyonların kritik noktası ifadeyi 0 yapan değerlerdir. Kritik noktalarda limit araştırılırken sağdan ve soldan limit 
incelemesi yapılmalıdır. Kritik olmayan noktalarda ise limit değeri fonksiyonu o noktadaki değerdir. Yani lim |f(x)|=|f(a)| dir. 


kavrama sorusu 

lim |x-l| limitinin değerini bulunuz. 

X— >3 


| çözüm 

| x— 1 1 =0 => x=1 kritik nokta 3 kritik nokta olmadığından, 
lim |x-l|=|3-l| = |2| = 2 

x-»3 

Cevap: 2 


kavrama sorusu 


f(x)= | x— 2 1 olduğuna göre, limf(x) limitinin değerini bu- 

I X_>2 

lunuz. 


çözüm 


| x— 2 1 = 0 => x=2 kritik nokta olduğundan, 


x-2 , x > 2 

f(x) = 

-x+2 , x < 2 

biçiminde parçalı fonksiyon olarak yazarız, 
lim (x-2)=2-2=0 1 

x— >2 + 

1 lim f(x)= lim f(x) olduğundan, 

lim (-x+2) = -2+2=0 x->2~ x->2 + 

x->2~ J 

lim | x — 2| = 0 

x ^ 2 Cevap: 0 


kavrama sorusu çözüm 


f(x)= | x— 2 1 +x olduğuna göre, limf(x) limitinin değerini l x 2 I 0 => x-2 kritik nokta olduğundan, 

x->2 

araştırınız. 

x-2+x , x > 2 

f(x) = 

-x+2+x , x < 2 

lim (2x-2)=2.2-2=2İ 

x— »2 + 

lim f(x)= lim f(x) olduğundan, 

lim 2=2 x-»2" x->2 + 

x->2~ J 

lim f(x)=2 olur. 

x— >2 

Cevap: 2 


f(x) = 



kavrama sorusu 

I x 3 1 

t :R-{3}-xR, f(x) = 3+- — 

x-3 

olduğuna göre, limf(x) limitinin değerini araştırınız. 

x->3 


| çözüm 

| x— 3 1 = 0 => x=3 kritik nokta olduğundan, 


x-3 


o x-3 



3+ , 

x-3 

x>3 4 , 

x > 3 


=> f(x) = 


3 + - (X - 3) , 

x < 3 [ 2 ’ 

x < 3 


x-3 


A -1 

lim t (x) = 4 1 

x— >3 + 

İlim f(x)^ lim f(x) olduğundan, 
lim f(x)=2 x->3 _ x->3 + 

x->3 _ J 

limit yoktur. 


Cevap: limit yoktur 





kartezyen 

efitiBi yayınları 


| soru 1 


lim 1 2 x — 2| limitinin değeri kaçtır? 

X-»4 

A) 2 B) 4 C) 6 D) 8 


Limit ve Süreklilik 



E) 10 


| soru 5 

lim 1 3 x — 6| limitinin varsa değerini bulunuz? 

x->2 

A) 4 B) 3 C) 2 D) 1 


E) 0 


| soru 2 

lim |5 x — 1| limitinin değeri kaçtır? 

X-»5 

A) 24 B)26 C) 27 D) 28 


E) 29 


soru 6 


1x1 

f :R-{0}->R, f(x)=— 

x 

olmak üzere, lim f(x) değerini varsa bulunuz? 

x->0“ 

A) -2 B) — 1 C)0 D) 1 E) 2 


| soru 3 

lim | x — 1| limitinin değeri kaçtır? 

x-»1 + 

A)-1 B) 0 C)1 D) 2 


E) 3 


soru 7 


f :R-{1}-»R, f(x)=- 


x-1 


olmak üzere, limf(x) değerini varsa bulunuz? 

x->1 


A)limityoktur 


B) 1 


C)2 


D) 3 


E) 4 


soru 4 


lim x = 3| limitinin değeri kaçtır? 

x->3~ 

A)-3 B)-2 C)-1 D) O E) 1 


1-C 2-A 3-B 4-D 


| soru 7 

lim | x — 1| + x limitinin değerini varsa bulunuz? 

x->1 

A)-1 B) O 01 D) 2 E) limityoktur 


5-E 6-B 7- A 8-C 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


Genişletilmiş Gerçek Sayılar Kümesinde Limit 

sol tarafa doğru azalır sağ tarafa doğru artar 

< > n 

- 00 -< 1 1 1 1 1 *►+ 00 

- 2-10 1 2 

Herhangi bir x değişkeni sürekli artan değerler alıyorsa x -> oo, x değişkeni sürekli azalan değerler alıyorsa x -> -oo ile ifade edilir, 
-oo ile + oo kavramlarının reel (gerçek) sayılar kümesine eklemesiyle oluşan R u {-oo, + oo} kümesine genişletilmiş gerçek sayılar 
kümesi denir. 


Limit hesaplamalarında x değişkeni bir a noktasına yaklaşırken f(x) fonksiyonun aldığı değerler sürekli artar veya sürekli azalır. Bu 
durumda lim f(x)=+co veya limf(x)=-oo dur. 





f(x) 

g(a)=0 olmak üzere lim ifadesinde soldan ve sağdan limit incelemesi yapılmalıdır. 

x->a g(x) 


kavrama sorusu 

1 çözüm 

lim — , lim — ve lim — limitlerinin değerini araştı- 

x->0 X x _> 0 - X x-»0 X 3 * 

y 

^ Yandaki grafikten görül- 

_+ ,: düğü gibi 

rınız. 

soldan yaklaşma 

\ lim —=+oo, lim -=-oo 

sağdan yaklaşma x -> 0+ x »-* 0- x 



„ lim — * lim — 


— 0 

x x ->cr x x ->o + x 



olduğundan 


lim -J-=-oo \ 

XH>a - 1 

lim — limiti yoktur. 

x->0 X 

Cevap: limit yoktur 

kavrama sorusu 

| çözüm 



lim 

x-»1 + x — 1 


lim 

X >1 X — 1 


ve lim- 


x ->1 x - 1 


ümitlerini araştı- 



Yandaki grafiktende görüldüğü 
gibi, 

3 3 

lim =+oo , lim =-oo 

x-»1 + X — 1 x-»1 - X — 1 

lim f(x)* lim f(x) 

x-»1 + x->1 - 

olduğundan lim f(x) yoktur. 

x-»1 


Cevap: limit yoktur 





kartezyen 

efitiBi yayınları 


| soru 1 
5 

lim — limitinin değerini bulunuz? 

x->0 + x 

A) -00 B)0 C)1 D) 5 


Limit ve Süreklilik 


* 


E) oo 


| soru 5 

0 

lim limitinin değerini bulunuz? 

x-»5 + ( x = 5) 

A) oo B) -oo C) 1 D) 2 


E) 6 


| soru 2 

3 

lim — limitinin değerini bulunuz? 

x-»0“ x 

A) -oo B) — 1 C)0 D) 1 E) oo 


| soru 3 

4 

lim limitinin değerini bulunuz? 

x->ı _ x — t 

A) co B) 2 C) 1 D) O E) -oo 


| soru 6 

lim — - — limitinin değerini bulunuz? 

x->2 + 2 = x 

A) -1 B) O C) -oo D) oo E) 1 


lim 10 limitinin varsa değerini bulunuz? 

x->4 X — 4 

A) 4 B)2 C) 1 D) O E) limityoktur 


soru 7 


| soru 4 

lim — - — limitinin değerini bulunuz? 

X— *3 + X - 3 

A) -00 B) oo 0-1 D) O E) 1 


| soru 8 

I j m 1 limitinin varsa değerini bulunuz? 

x-»6 6 = x 

A) limityoktur B)-oo C)oo D) O E) 1 


1 -E 2-A 3-E 4-B 5-A 6-C 7-E 8-A 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


f( x ) 

lim —J- ifasinde x=a değeri, g(x)=0 denkleminin çift katlı bir kökü ise aşağıda belirtilen durumlar geçerlidir. 
x ~> a g(x) 




lim f(x)=oo 
x->a 


lim f(x)= lim f(x)=-oo 
x-»a _ x-»a + 

lim f(x)=— oo 

x->a 


kavrama sorusu 

f M = ^ x _ 1 j 2 olduğuna göre, 

lim f(x) , lim f(x) ve limf(x) limitlerini araştırınız. 

x— ^1 + x— »T x — >1 



Yukarıdaki grafiktende görüldüğü gibi 

lim — - — — — oo , lim — ^- = oo 
x-ı + (x - 1) * 2 x-*ı~ (x - 1) 2 

lirT ? lir n- zö olduğundan 

x-r ( X - 1)^ x=ı+ ( X - İL M 

lim — — - — oo 
x^'(x-1) 2 


Cevap: oo 


kavrama sorusu 


f M-~( x _ 3)2 olduğuna göre, 

lim f(x) , lim f(x) ve limf(x) ümitlerini araştırı- 

x— >3 + x->3“ x_>3 

mz. 



Yukarıdaki grafiktende görüldüğü gibi 

2 2 

lim =- = -00 , lim = = -oo 

x-3 + ( X - 3) 2 x -3- ( X - 3) 2 

= *-™~(x-3) 2 0İdu 9 undan 


lim 

x— >3 


2 

(x - 3) 2 


= —oo 


Cevap: -oo 





kartezyen 

efitiBi yayınları 


Limit ve Süreklilik 



| soru 1 

J_jro ~ limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

A) -oo B)-2 C)0 D) 2 E)oo 


| soru 5 

j^m — — limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

A) -7 B)-1 C)0 D)oo E) -oo 


| soru 2 

lim — — ^ limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

A) -oo B) — 1 C)0 D) 1 E) oo 


| soru 6 

x '' m 3 ( x + 3 ) 4 değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

A) oo B)3 C)-3 D)-1 E) -oo 


| soru 3 


J'm ^ x + i|2 limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

A) oo B)-oo C)-3 D)-1 E) 0 


| soru 7 


lim 

x—2* 


(x - 2f 


limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 00 


B)-oo 


C)-5 


D) -2 


E) 0 


| soru 4 

lim - limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

A) -4 B) 0 C)-oo D) oo E) 4 


| soru 8 


lim 

x— >10* 

sidir? 

A) 00 


1 

(1 0 — x) 6 


limitinin değeri aşağıdakilerden hangi- 


B) -10 C) -1 D) 10 E) -oo 


1-E 2-E 3-A 4-C 5-D 6-A 7-B 8-E 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


x a iken f fonksiyonunun oo veya -oo a doğru sürekli artan veya sürekli azalan değerler aldığı limit işlemlerinde grafik çizmek şart 

değildir. Örneğin; lim— 1 — limit işleminde x -> 1 + için (sağdan limit) vex-r T için (soldan limit) limitlere bakmak gerekir 

x->1X-1 

lim — — (x -> 1 + sağdan yaklaşmak 1 e çok yakın ama 1 den büyük değerler almak demektir, örnek olarak x=1 ,00001 yazılabilir.) 

x-Xl + x — 1 


lim 


1 


1 


1 


paydadaki sayı değeri küçüldükçe limitin değeri oo doğru gideceğinden lim =o 

x-> 1 + x-1 


x-»1 + X — 1 (1,00001)-1 0,00001 

(kolaylık olsun diye pozitif 0 diyebiliriz.) 

lim — — (x ->■ T soldan yaklaşmak 1 e çok yakın ama 1 den küçük değerler almak demektir, örnek olarak x=0, 99999 yazılabilir.) 

x-»r x— 1 


lim 


1 


1 


1 


x— >r x-1 0,99999-1 -0,00001 

(kolaylık olsun diye negatif 0 diyebiliriz/ 

kavrama sorusu 


l' m — limitinin değerini bulunuz. 

x— >2 + x - 2 


paydadaki sayı değeri büyüdükçe limitin değeri -oo doğru gideceğinden lim 


kavrama sorusu 


l' m — limitinin değerini bulunuz. 

X >2 X Z 


kavrama sorusu 


x ->r x-1 


çozum 


x -> 2 olduğundan x=2, 00001 alalım. 

.. x 2,00001 

lim = — i =oo 

x— > 2 + x-2 2,000 01-2 

0,00001 -» kolaylık olsun diye pozitif 0 diyebiliriz. (0 + ) 

Cevap: oo 

| çözüm 

x->2 olduğundan x= 1 ,99999 alalım. 

.. x 1,99999 

lim = =-oo 

x— > 2 ~ x-2 1,99999-2 

-0,00001 -> kolaylık olsun diye negatif 0 diyebiliriz. (0“) 

Cevap: -oo 

I çözüm 


lim 

x— >3 3 - X 


limitinin değerini araştırınız. 


lim f(x) ve lim f(x) incelemesi yapılmalıdır. 

x->3 + x->3~ 

x -> 3 + için x=3, 00001 alalım. 

5 5 5 


lim 

x-x 3 + 3-x 3-3,00001 -0,00001 

negatif 0 (CT) 

x->3~ için x=2, 99999 alalım. 


lim = = = oo 

x-> 3 - 3-x 3-2,99999 0,00001 
pozitif 0 (0 + ) 

lim f(x)^ lim f(x) olduğundan limit yoktur. 

x ^ 3 x ~ >3 ' Cevap: limit yoktur. 


kavrama sorusu 


lim limitinin değerini bulunuz. 

x_>1 ( x — 1 ) 2 


çözüm 


x -> 1 + için x=1 ,00001 alalım. 

, x+1 1,00001 + 1 2,00001 

lim -= — = — =oo 

x-xi + (x I) 2 (1, 00001 -I) 2 (0,00 00i) 2 

pozitif 0 (0 + ) 

x r için x=0, 99999 alalım. 

x + 1 0,99999 + 1 1,99999 

lim — = -= — i ==oo 

x->r (x-1) 2 (0, 99999 -I) 2 (-0,00 001) 2 
pozitif 0 (0 + ) 

lim f(x)= lim f(x)=oo olduğundan limf(x)=oo 
x->1' x->1 + x->ı 


Cevap: oo 





kartezyen 

efitiBi yayınları 


Limit ve Süreklilik 



soru 1 


x + 1 

lim limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

x->0 + X 


A)^» 


B)-1 


C)0 


D) 1 


E)oo 


soru 2 


3x „ 

im limitinin değeri aşağıdakilerden 

->ı + x-1 

00 B) — oo 


hangisidir? 


C)-ı 


D) -2 


E) -3 


soru 5 


x - 7 

lim limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

x->r 1~ x 


A) -oo 


B) —1 


O o 


D) 1 


E) oo 


soru 6 


... x + 3 
lim 

x ->3 x-3 

dir? 


limitinin değeri varsa aşağıdakilerden hangisi- 


A)oo 


B) 1 


O o 


D) 1 


E) limityoktur 


5 

z 

I 

ş 

't 

■o 

LU 

Z 

LU 

N 


soru 3 


lim 


soru 7 


X— >2 + 2 - x 

A) -2 B) — 1 


limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

C) -oo D) oo E) O 


| soru 4 

x - 1 
lim 

x-»0 + X 
A) oo 


limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

B) 1 OO D) -oo E) -1 


.. 1 - x 

lim 

x_>4 (x - 4) 2 

gisidir? 


limitinin değeri varsa aşağıdakilerden han- 


A) co 


B) 1 


O-ı 


D)- 


E) limityoktur 


| soru 8 

x + 4 

lim 

x ^ -3 ( 3 + x ) 2 

gisidir? 

A) oo B) 2 


limitinin değeri varsa aşağıdakilerden han- 


O-ı 


D) — oo E) limityoktur 


1 -E 2-A 3-C 4-D 5-A 6-E 7-D 8-A 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


Limit hesaplamalarında bazen x değişkeni sürekli artarken veya sürekli azalırken fonksiyonun aldığı değerler herhangi bir a sayı- 
sına yakınsar. Bu durumda lim f(x)=a veya lim f(x)=a dır. 

X— »oo X— »— oo 




Sonsuz kavramı ile ilgili bazı özellikler aşağıdadır. 

c e R olmak üzere, c+(+oo) = +oo (Sürekli artan bir değişkene c sayısı eklenirse yine sürekli artan bir değişken olur) 
c+(— oo)=— oo (Sürekli azalan bir değişkene c sayısı eklenirse yine sürekli azalan bir değişken olur) 

-» c > O olmak üzere c.(+oo) = +oo c.(-oo)=-oo 

c < O olmak üzere c.(+oo)=-oo c.(-oo) = +oo 

-» 00+00=00 (Sürekli artan bir değişkene, sürekli artan bir değişken eklenirse yine sürekli artan bir değişken olur) 

-» — co+ ( — oo) = — oo (Sürekli azalan bir değişkene sürekli azalan bir değişken eklenirse sürekli azalan bir değişken olur) 

+ 00.00 = 00 , (— oo) . (— oo) = oo ve ( + oo).(— oo)= — 00 dur. 


kavrama sorusu 

1 çözüm 

lim (x + 3) limitinin değerini araştırınız. 

X— »00 

lim (x+ 3 )=oo+ 3 =oo 

X— »co 

Cevap; oo 

kavrama sorusu 

| çözüm 


lim (2-x) limitinin değerini araştırınız. 

X — »00 

lim ( 2 -x) = 2 -oo=-oo 

X — »co 

Cevap: -oo 

kavrama sorusu 

| çözüm 


lim (5x) limitinin değerini araştırınız. 

X— »— co 

lim ( 5 x) = 5 .(-oo)=-oo 

X— »— oo 

Cevap; -oo 

kavrama sorusu 

| çözüm 


lim (x 2 ) limitinin değerini araştırınız. 

X— »— co 

lim (x 2 )= lim x.x=(-oo).(-oo)=oo 

X— »— oo X — » — co 



Cevap: oo 





kartezyen 

Limit ve Süreklilik 

eğitim yayınları 



| soru 1 


lim (x + 1) limitinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 

X— >oo 

A) -oo B) — 1 C)0 D) oo E) 1 


| soru 2 

lim (10- x) limitinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 

X— >oo 

A)-1 B) O C)1 D)-oo E) oo 


| soru 3 

lim (x - 3) limitinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 

X — > — oo 

A) -oo B) -1 C) O D) 1 E) oo 


| soru 4 


lim (1-x) limitinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 

X— >— 00 

A) oo B) 1 C) O D) -oo E) -1 


1 -D 2-D 3- A 4- A 


soru 5 


lim (-3x) limitinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 

X— >-00 

A) 1 B) O C) oo D) -1 E) -oo 


| soru 6 

lim (7 - 5x) limitinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 

X— >oo 

A) oo B) -co C) -2 D) -1 E) O 


cc 

3 

z 


LU 

N 

LU 

S 

| soru 7 

lim (x 2 ) limitinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 

X— >-00 

A )^x> B) 2 C)oo D) -2 E) O 


| soru 8 


lim (x 3 ) limitinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 

X— >-oo 

A) 1 B) O C)oo D) -oo E) — 1 


5-C 6-B 7-C 8-D 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


f(x)=a n x n +a n . 1 x" ' + +a,x+a 0 biçimindeki polinom fonksiyonlar için lim f(x) limiti hesaplanırken sadece en büyük dereceli 

x— >±oo 

terimin limitini almak yeterlidir. lim f(x) = lim a n x n 

x— »±oo X — »İOO 


kavrama sorusu 


lim (x 2 +x) limitinin değerini araştırınız. 

X— »co 


çözüm 


lim (x 2 +x)= lim x z f 1+— j= lim x 2 =oo 

X— »oo X— »oo V X ) X— »oo 

i 

x -> oo için O'a yakınsar 


veya 

lim (x 2 + x) = lim x 2 = (oo) 2 = oo biçiminde limiti bulabiliriz. 

X— »OO X— »oo 

Cevap: oo 


kavrama sorusu 

lim (4x 3 -x 2 +1) limitinin değerini araştırınız. 

X— »oo 


çözüm 


lim (4x 3 - x 2 + 1) = lim 4x 3 = 4(oo) 3 = oo veya 

X— »OO X— »oo 

lim (4x 3 -x 2 +1)= lim x 3 |4-A r +4r 

X— »CO X— »co Ç X 3 X 3 

= lim x 3 4- — +— !- |= lim 4x 3 =4.(oo) 3 =oo 
x-wo x x 3 ) X-* 10 

4 - 1 

x -» oo için O ve O 


Cevap: oo 


kavrama sorusu 


lim (x 3 +x 2 +1) limitinin değerini araştırınız. 

X — » — co 


çozum 


lim (x 3 + x 2 + 1) = lim x 3 = (-oo) 3 = -oo veya 


lim (x 3 +x 2 +1)= lim x 3 1+Ar+^r 

X— »— co X— »— co X 3 X 3 


= lim x 3 fl +— +— lr|= lim x 3 =(-oo) 3 =-oo 

4, I 

x için O ve O 


Cevap: -oo 


kavrama sorusu çözüm 


lim (-2 x 3 +x) limitinin değerini araştırınız. lim (-2x 3 +x) = lim - 2x 3 = -2(-oo) 3 = oo 

[— »— oo X * OO X— »— OO 


Cevap: oo 





kartezyen 

Limit ve Süreklilik 

eğitim yayınları 



| soru 1 


lim (3x 2 +x) limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

X— >oo 

A) — 1 B) 0 C) 1 D) -oo E) oo 


| soru 2 

lim (~5x 2 + 3x) limitinin değeri aşağıdakilerden hangi- 

X— >oo 

sidir? 

A) oo B) 1 C)-oo D) — 1 E) -2 


| soru 3 

lim (-x 3 - x-1) limitinin değeri aşağıdakilerden hangi- 

X— >oo 

sidir? 

A) — oo B)-2 C)-1 D) O E) oo 


| soru 4 


lim (7x 3 -8x + 10) limitinin değeri aşağıdakilerden han- 

X— >co 

gisidir? 

A) -oo B)oo C)0 D) 1 E)-1 


1 -E 2-C 3 -A 4-B 


soru 5 


lim (2x 2 -4x) limitinin değeri aşağıdakilerden hangi- 

X->=00 

sidir? 

A) co B) 2 C)1 D) O E)-oo 


| soru 6 

lim (x 2 -6x + 5) limitinin değeri aşağıdakilerden hangi- 

X— >-oo 

sidir? 

A) -2 B)-1 C)^o D) oo E) 1 


cc 

5 

Z 


LU 

N 

LU 

t 

^ ı 

soru 7 


lim (x 7 +x 3 -x) limitinin değeri aşağıdakilerden hangi- 

X->-00 

sidir? 

A) co B) O C)-1 D) -2 E )-00 


| soru 8 

lim (x 7 +x 3 -x) limitinin değeri aşağıdakilerden hangi- 

X — > — 00 

sidir? 

A) — oo B) — 1 C )00 D) 1 E) 2 


5-A 6-D 7-E 8- A 




| kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


lim a x biçimindeki limitleri hesaplamak için aşağıdaki örnekleri inceleyelim. 

X— *±00 


a>1 ise örneğin a=2 alalım. 


X 

0 

1 

2 

3 

4 


10 


00 

2 X 

2°=1 

2^2 

II 

C\J 

C\J 

co 

II 

co 

C\J 

2 4 =16 


2 10 =1024 


O 00 

2 =oo 


olduğundan, 


a > 1 ise lim a x = oo 


0<a<1 ise örneğin a = — alalım. 


X 

0 

1 

2 

3 

4 


10 


OO 

( i )’ 

(£’ 

fr )" 0 ' 5 

I # 0 ' 25 

( lf = 0 ' 125 

(±]=0,0625 


(-1)=0, 0009765625 


0 


olduğundan, fo< a <1 ise lima x =0 


1 1 


a>1 için lim a x = a 20 =—^ = — = 0 olduğundan, [ 

a“ oo v. 


a > 1 ise lim a = 

X — > — OO 


x =0 j 


1 1 


0<a<1 için lim a x = a ^ = — = — = oo olduğundan, [ 0 < a < 1 ise lim a x = oo 

a°° 0 + k x-.-oo 


x=log a x biçimindeki limitleri hesaplamak için y=log a x fonksiyonunun aşağıdaki grafiklerini dikkatle inceleyelim. 




lim 3 ve lim 3 ifadelerinin değerlerini bulunuz. 

X— >00 X— >-00 


a > 1 için lim a =oo olduğundan, 

X— >00 


lim 3=3°° =oo 

X— >00 


a> 1 için lim a =0 olduğundan, 

X — > — oo 

lim 3 X =3^°=— =— =0 

X— >— oo 3°° 00 


Cevap: oo ve O 


kavrama sorusu 


çozum 


lim ( — | ve lim f — I ifadelerinin değerlerini bulunuz. 

x— >co v 2 ) x— >-oo v 2 , 


O < a < 1 için lim a =0 olduğundan, 

X — >co 


O < a < 1 için lim a x =oo olduğundan, 


= 2CO=00 


Cevap: O ve oo 






kartezyen 

efitiBi yayınları 


Limit ve Süreklilik 



| soru 1 | soru 5 


1) lim 7 X = cx3 

X — >oo 

f i)* 

III) lim - =0 

x^oo)7) 

lim (log s x) limitinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 

x->0 + 

O 

II 

X 

sl 

IV) lim |y| = oo 

A) co B) 1 

C)0 

D)-1 E) -oo 

Yukarıdaki limit işlemlerinden hangisi yada hangileri doğ- 




rudur? 





A) Yalnız! B) Yalnız II 

C) İveli D) 1,11, III E) 1,11, III, IV 





soru 2 


lim 4 X limitinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 

X— >— oo 


A) — co 


B)0 


C) 1 


D) 2 


E) 00 


soru 6 


lim (log 1 x) limitinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 

3 


x->0 + 

A) -00 


B) —1 


C)0 


D) 1 


E) oo 


o 

LU 

Z 

LU 

N 


| soru 3 


|j m I A I limitinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 

x->co v 7 J 

A)0 B) 1 C) 5 D) 7 E)oo 


| soru 7 


lim (logx) limitinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 

X — ^oo 

A) -oo B) -1 C) oo D) 1 E) 0 


| soru 4 


|j m j — \ limitinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 

X->-ool, 3 ) 

A) -oo B) -3 C) 0 D) oo E) 1 


1 -E 2-B 3-A 4-D 


| soru 8 

lim (log 1 x) limitinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 

X->oo — 

7 

A) — 1 B)-oo C)0 D) 1 E)oo 


5-E 6-E 7-C 8-B 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 



kavrama sorusu 


lim limitinin değerini bulunuz. 

x -»e- 1-lnx 



x ^ e - 1-lnx 1-r 0 + 

1 e yakın ama 1 den küçük bir değer 
(1“, 1 e çok yakın ama 1 den küçük bir değerdir.) 

(0 + , 0 a çok yakın ama 0 dan büyük bir değerdir.) 

Cevap: oo 


kavrama sorusu 


çözüm 


lim 


limitinin değerini bulunuz. 



lim — 

x^cre x -1 e ° _ı 1-1 0 




(0,0a çok yakın ama sıfırdan küçük bir değerdir.) 

(1”, 1 e çok yakın ama 1 den küçük bir değerdir.) 

Cevap: -oo 


kavrama sorusu 


lim 

X— >2+ 


1 


limitinin değerini bulunuz. 


kavrama sorusu 


5 

lim 3 X_1 limitinin değerini bulunuz. 

x->1“ 


çöziiın 


lim 

x->2 + 




=0 


(2 + , 2 ye çok yakın ama 2 den büyük bir değerdir.) 

(0 + , 0 a çok yakın ama 0 dan büyük bir değerdir.) 

Cevap: 0 


çözüm 


5 5 5 

lim 3 X ^ = 3 1 =3° =3~“=— =— = 0 

x ->r 3°° «> 

(1“, 1 e çok yakın ama 1 den küçük bir değerdir.) 

(OL 0 a çok yakın ama 0 dan küçük bir değerdir.) 

Cevap: 0 





[kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


soru 1 


lim 


1-lnx 


limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 


A) -5 


B) —1 


C) —oo 


D) 1 


E) oo 


soru 2 


lim 


p - 3lnx-3 


limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 1 


B) co 


C)-ı 


D) -3 


E)- 


soru 5 


i 

lim — L 1 limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

x-»rV2j 


A) oo 


B) 2 


c) l 


1 

°>-2 


E) -oo 


soru 6 


i 

lim ( — ] x 3 limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

x->3 + \ 5 y 


A) 1 


B) O 


O-ı 


D) 5 


E) oo 


soru 3 


lim 


x->o + e -1 
A) e B) 2 


limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

C) 1 D) oo E) -ot 


soru 4 


lim 


x-»o - 2e -2 
A) oo B) 1 


limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

O o D) — 1 E)^X> 


soru 7 


lim 10 x ~ 2 limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

x->2 + 


A) -ot 


B) —1 


O o 


D) oo 


E) 10 


soru 8 


lim 8 X ~ S limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

x->5“ 


A)8 


B) — 
' 8 


O o 


D) 1 


E) c 


1-C 


2-E 


3-D 


4-E 


5- A 


6-B 


7-D 


8-C 




i rffynrffffl Limit ve Süreklilik 

Trigonometrik Fonksiyonların Limitleri 

aeR olmak üzere, lim sinx = sina ve limcosx = cosa dır. Yani limsinxveya limcosx limitlerini bulmak için x=a değerini 


x— >a x— >a 

sinüs ve kosinüs fonksiyonlarında yerine koymak yeterlidir. 

aeR ve cosa^O olmak üzere, lim tanx tana 

x-»a 

aeR ve sina^O olmak üzere, limcotx = cota dır. 

x— »a 

x— >a x— >a 

kavrama sorusu 

| çözüm 

lim (sinx + cosx) limitinin değerini bulunuz. 

n 

X — > — 

3 

lim sinx = sina ve limcosx = cosa olduğundan, 

x— »a x— >a 

. .. . . n n 44 1 44 +1 

lim (sınx+cosx)=sın— +cos— = +— = 

3 3 2 2 2 

Cevap: J3+1 


^kavrama sorusu 

| çözüm 

lim (tanx-cosx) limitinin değerini bulunuz. 

n 

X— > — 

4 

ir n 44 2~44 

lim (tanx-cosx)=tan — cos— =1 = 

4 4 2 2 

4 

_ 2-44 

Cevap: — -ğ — 


^kavrama sorusu 

| çözüm 

lim (cotx + sinx) limitinin değerini bulunuz. 

n 

X— > — 

6 

lim (cotx+sinx)=cot— +sin— =J~3 +— 

n 6 6 2 

X_> 6" 

Cevap: yf 3 +y 


| kavrama sorusu 

| çözüm 

COS X 

lim limitinin değerini bulunuz. 

3 k tanx-1 

X— > 

4 

3 k 44 

cos — rz 

lim 4 = 2 = V2 

x->^ tan— -1 - 1 " 1 4 

4 4 


Cevap: 

4 





[kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


M (M 


| soru 1 

lim (cosx + sinx) limitinin değeri aşağıdakilerden hangi- 

x ->0 

sidir? 

A) 1 B) O C) -1 D) -2 E) -3 


soru 2 


lim (1 + sinx) limitinin değeri aşağıdakilerden hangisi- 

3 7C 

dir? 


A) —1 


B) O 


C) 1 


D) 2 


E) 3 


| soru 5 

lim (V^cotx-1) limitinin değeri aşağıdakilerden hangi- 

K 

X_ * 3 

sidir? 


A)^ 

2 








C) — D) — 
' 3 2 


E) O 


soru 6 


lim - — SmX limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 


tanx 


A) 


6 


B) 




C) 




D) 


E) 1 


soru 3 


LU — 

> | soru 7 


lim 


1 + sinx 


x-hi1 = COSX 


limitinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 2 


°>! 


C) 1 




E) O 


soru 4 


lim (sinx-cosx) limitinin değeri aşağıdakilerden han- 


6 

gisidir? 


A) 


-1-V3 


B) 


1-V3 


C) 


y/3-1 


d, 41 

2 


4 


lim 


cotx 


% sınx + cosx 


limitinin değeri aşağıdakilerden hangi- 


2 

sidir? 


A) 1 


B) '2 


C)0 


o.i 


E) 1 


soru 8 


lim — — SmX limitinin değeri aşağıdakilerden hangisi- 


3u cosx - 1 


dir? 

A) O 


B) —1 


C)-2 


D) -3 


E) -4 


1 - A 


2-B 


3-D 


4- A 


5-E 


6-B 


7-C 


8-C 




kartezyen 

etilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


lim sinx=0 

x-»0~ 


y=sınx 


°\ 


lim sinx=0 

x-»0 + 


Yanda verilen y=sinx 
grafiğinde görüldüğü 
gibi, x->0 + ve x->CT 
için limsinx limitinin 
x değerleri, 

lim sinx = CT ve 

x—cr 


lim sinx = 0 1 


lim tanx=oo 



Yanda verilen y=tanx grafi- 
ğinde görüldüğü gibi, 


it TT 

x — ► — ve x — 

2 2 

için limtanx limitinin de- 

x ğerleri, 

lim tanx = oo 

r _*- ve 


lim cosx=0 

x->î + 



Yanda verilen y=cosx grafi- 
ğinde görüldüğü gibi, 


x limcosx limitinin değerleri; 


lim cosx = O 

Tt _ 

X — ► 

2 

lim cosx = O - 

TT 

X 

2 


ve 



Yanda verilen y=cotx 
grafiğinde görüldüğü 
gibi x->0 + ve x->0~ i- 
çin limcotx limitinin 
( değerleri; 

lim cotx = -oo ve 

x—(T 

lim cotx = oo 

x— >o + 


kavrama sorusu 


çozum 


COS X 

lim limitinin değerini bulunuz. 


lim 

x-»0 H 


cosx cosO 1 
x 0 + 0 + 


Cevap: oo 


kavrama sorusu 


lim cosecx limitinin değerini bulunuz. 

x->0” 


çözüm 


lim cosecx= lim — — = — =^=-oo 

x->cr x->cr sinx sin O O 


Cevap: - oo 


kavrama sorusu 


çozum 


lim 


limitinin değerini bulunuz. 


lim 


-=-2-=» 


cosx 


Cevap: oo 


kavrama sorusu 


çözüm 


lim x+ limitinin değerini bulunuz. lim X + 1 = ^ +1 =— =Q 

x->0 + COtX x-»0 + cot X COt0 + oo 


Cevap: O 





[kartezyen 


soru 1 


Limit ve Süreklilik 


lim cosx = 0 

III) lim tanx = -oo 

•K + 

it - 

_> ~2~ 

X ~ ^ 2~ 

lim sinx = 0 

IV) limcotx = -oo 

x->0~ 

x— »0 

V) 

lim cotx = oo 


Yukarıdaki limitlerden kaç tanesi doğrudur? 

A) 1 B) 2 C)3 D) 4 


E) 5 


soru 5 


lim cosecx limitinin değeri kaçtır? 

x->0 + 


A) co 


B) —1 


C)0 


D) 1 


E) -« 


| soru 2 

lim sinx limitinin değeri kaçtır? 

x->0 + 

A) 0 B) 1 C) j D)oo 


| soru 3 

lim tanx limitinin değeri kaçtır? 

3jt” 

X > 

2 

A) -00 B) — 1 C)0 D) 1 


E)- 


soru 6 


lim 

x->0“ 


limitinin değeri kaçtır? 


A) 00 

c c 

5 

z 

< 


B) 1 


C) ! 


D) -00 


E)-1 


>o 

LU 

Z 

LU 

N 


E) 00 


soru 7 


lim 


tanx 


limitinin değeri kaçtır? 


A) 1 


B) 0 


C) 00 


D) —1 


E) -« 


| soru 4 

lim cotx limitinin değeri kaçtır? 

x-»0“ 

A)-1 B)--^- C)-oo D) O 


| soru 8 


x + 2 

lim limitinin değeri kaçtır? 

x ^ 0 - sinx 


A) -oo B)-1 C)0 D) J 


1 -D 2-A 3-E 4-C 5-A 6-D 7-B 


E) 1 


8-A 




| Kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


Belirsizlik Durumları 


o 


Yandaki bölme işleminde a reel sayısı hakkında kesin bir şey söylemek mümkün değildir. Bundan dolayı — işlemi 


0 


0 


O 


bir belirsizliktir. Limitte — belirsizliği ile karşılaşıldığında limitin olmadığı anlamına gelmez. Belirsizlikleri kaldırmanın 
yöntemleri vardır. 


P(x) o 

lim =— ise P(x) ve Q(x) ifadeleri çarpanlarına ayrılarak, pay ve paydayı O yapan çarpanlar sadeleştirilip limit kaldırılabilir. 
x->a Q(x) O 


kavrama sorusu 


çozum 


K — 1 - 

lim limitinin değerini bulunuz. 

x ->1 x - 1 


lim 


x 2 -1 i 2 -1 o 

x 1 1 1 _ belirsizliği vardır. 


x-»ı x-1 1-1 O 

Belirsizliği kaldırmak için payı çarpanlarına ayırıyoruz. 


lim 


x‘ : -1 


lim 


>-"f(x+ 1) 


x->1 X-1 x->1 


lim(x+1)=1 + 1 = 2 

x-»1 


Cevap: 2 


kavrama sorusu 

4x - 8 

lim limitinin değerini bulunuz. 

x->2 X 2 - 4 


kavrama sorusu 


X — X 

lim limitinin değerini bulunuz. 

x->° X 2 + X 


kavrama sorusu 

x 2 4 x + 3 

lim limitinin değerini bulunuz. 

*->ı x 2 - 3x + 2 


çozum 


4x-8 4.2-8 0 


lim 

X — >2 x‘ : -4 


=— belirsizliği vardır. 


Belirsizliği kaldırmak için pay ve paydayı çarpanlarına ayırıyo- 
ruz. 


lim 4 * 8 = lim 


4 


lim - 


-=-=1 


x->2 x 2 —4 x->2 j>p^2f(x + 2) x— >2 x + 2 2+2 4 


Cevap: 1 


çözüm 


x 2 — x O 2 —O O 

lim — — =— =— belirsizliği vardır. 

x— x 2 + x 0 2 +0 0 


Belirsizliği kaldırmak için pay ve paydayı çarpanlarına ayırıyo- 
ruz. 


lim 4^-= lim 4* ^ = lim - X_1 


0-1 


x->0x 2 +X x-<0 /(x + 1) x->0 x + 1 0 + 1 


=-1 


Cevap: -1 


çözüm 


x 2 -4x + 3 I 2 -4.1 + 3 

hm— — — — 

x->ı x 2 -3x + 2 I 2 -3.1 + 2 


-5- belirsizliği vardır. 


Belirsizliği kaldırmak için pay ve paydayı çarpanlarına ayırıyo- 
ruz. 


x 2 -4x + 3 X -3 1-3 

lim — = lim — — -; =lım = = 

x->ix 2 -3x + 2 x->i p(^1)(x-2) x+ı x-2 1-2 


Cevap: 2 





kartezyen 

efitiBi yayınları 


Limit ve Süreklilik 



| soru 1 


X — X 

lim limitinin değeri kaçtır? 

x->1 X - 1 


A) O B) 1 C) 2 D) 3 E) 4 


| soru 5 

6x + 18 . _ . , . „ 

lım limitinin değeri kaçtır? 

*->-3 x 2 -9 

A) 2 B) 1 C)0 D) — 1 E) -2 


soru 2 


| 2 x 

lim limitinin değeri kaçtır? 

x-»0 X 


A) 3 


B) 2 


C)1 


D) O 


E) —1 


soru 6 


lim 


k - 7x + 6 , 


x -»1 x-1 

A) -5 B) — 1 


limitinin değeri kaçtır? 

C) O D) 1 


E) 5 


soru 3 


soru 7 


lim - 


A) -2 


limitinin değeri kaçtır? 


soru 4 


B) —1 


C)0 


lim 

x-»4 3x-12 


A) O 


limitinin değeri kaçtır? 


B) 2 


C >İ 


D) 1 




E) 2 


E >! 


x^ — 3 x + 2 

lim limitinin değeri kaçtır? 

x-> 2 x 2 -x-2 


A) -I 


B) ~2 


soru 8 


lim - 


- 3x - 10 


C)0 


o){ 


x -6x+5 


limitinin değeri kaçtır? 








D| ! 


4 




1 -B 2-A 3-B 4-E 5-D 6-A 7-E 8-B 




Limit ve Süreklilik 


^kavrama sorusu 

| çözüm 

2 x 

lim limitinin değerini bulunuz. 

x->1 X 3 -X 

x 3 + x 2 -2x 1 3 +1 2 -2.1 0 ... . .... 
lım - - belirsizliği vardır. 

x->ı x 3 -x 1-1 0 

Pay ve paydayı çarpanlarına ayıralım. 

x 3 + x 2 -2x x(x 2 + x-2) /(x+2)te^lf 

x->ı x 3 -x x->ı x(x 2 -1) x->ı /(x+1)p^1) 

x+2 1+2 3 

x->ı x+1 1 + 1 2 

_ 3 

Cevap: — 

kavrama sorusu 

| çözüm 

. y 3 -8 

lım limitinin değerini bulunuz. 

y->2 y 2 = 4 

y 3 -8 2 3 -8 0 , .. . .... . 

lım =— =— belirsizliği vardır. 

y->2y 2 _4 2 2 -4 0 

Pay ve paydayı çarpanlarına ayıralım. 

.. y 3 -8 .. jy^"(y 2 +2y + 4) y 2 +2y + 4 

y->2y-4 y^ 2 jy^2)(y+2) y ^2 y+2 

2 2 +2.2+4 12 

2+2 4 

Cevap: 3 


| kavrama sorusu 

| çözüm 

x 2 - 2xy + y 2 

lim limitinin değerini bulunuz. 

y->x x 2 _ y 2 

x 2 -2xy+y 2 x 2 -2x.x + x 2 0 

lım _ , = o o belirsizliği vardır, 

y— >x x -y x -x 0 

Pay ve paydayı çarpanlarına ayıralım. 

.. x 2 -2xy+y 2 j>c^f(x-y) x-y 

lım = lım — — — = = lım — - 

y->x x 2 -y 2 y-> x jjc^)(x+y) y+*x+y 

= x-x =A=0 
x+x 2x 

Cevap: 0 


| kavrama sorusu 

| çözüm 

x 2 a 

lim - b ve a ve b gerçek sayılar olduğuna göre, 

X— >2 X - 2 

a kaçtır, bulunuz. 

lj m x ~ a _ 4 ~ a _ 4 ~ a ifadesi ile karşılaşıyoruz. 
x— >2 x-2 2-2 0 

Paydanın 0 olduğu durumda limitin gerçek sayı çıkması için 
0 

— belirsizliği olmalıdır. Bundan dolayı, pay kısmıda 0 a eşit- 
lendiğinde, 

4-a=0 => a=4 bulunur. 


Cevap: 4 





[kartezyen 


soru 1 


lim- 


limitinin değeri kaçtır? 


A) -1 


B) -2 


C)0 


| sor u 2 

lim - 

x->° x 2 - 2x 

A) — 1 B)-2 


Limit ve Süreklilik 




limitinin değeri kaçtır? 

C)-3 D) -4 


E) 1 


E) -5 


soru 5 


y 3 x 3 

lim limitinin değeri kaçtır? 

y-» x y 2 x 2 


'>1 


B)5i 

2 


C) x 


D) — 
2 


| soru 6 

a 2 =2ab + b 2 

lim limitinin değeri kaçtır? 

a_>b a 2 +ab-2b 2 

A) 2b B) b C)0 D) 1 


E) — 
2 


E) -b 


soru 3 


lim 

a_>2 a 2 -5a + 6 

A) -4 B)-1 


limitinin değeri kaçtır? 

C)0 D) 1 


soru 4 


n -3n 
lim 

n-»3 n 3 _ 27 


A) -i 


limitinin değeri kaçtır? 


B) ~3 


C)0 


4 


E) 4 




soru 7 


x 3 — m 

lim ^ = n ve m, n e R olduğuna göre, m kaçtır? 


x->3 x - 3 
A) 20 B) 21 


C) 23 


D) 25 


E) 27 


soru 8 


.. x + ax + 3 , , „ . , „ , . _ 

lim : = b ve a, b e R olduğuna göre, a kaçtır? 


x ->1 x - 1 
A) -6 B)-4 


C)-1 


D) 0 


E) 1 


1 -D 


2- A 


3-A 


4-E 


5 - B 


6-C 


7-E 


8-B 




| kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


di 


Pay veya paydasında Vg(x)±c.(ceR) gibi ifadeler bulunan limit işlemlerinde hem pay hemde payda ifadenin eşleniği ile çarpılır. 
Böylelikle (x 2 -a 2 ) biçiminde iki kare farkı özdeşliği kullanarak kare köklü ifadeyi kök dışına alabiliriz. 

^f(x) ± c , ceR gibi ifadeler içeren limit işlemlerinde ise değişken dönüşümü yapılarak küp farkı (x 3 -a 3 ) veya küpler toplamı 
(x 3 + a 3 ) özdeşlikleri ile kök içerisindeki ifadeler kök dışına çıkartılır. 


kavrama sorusu 


çozum 


lim ^ x + ' 1 — İ limitinin değerini bulunuz. 

x ->0 x 


lim 

x-»0 


Vx+T-ı Vo+ı -1 o 


o 


=_ belirsizliği vardır. 
0 


Çarpanlara ayırma bu tip sorularda zor olduğu için pay ve 
payda (Vx+1 + 1 ) yani eşleniği ile çarpılır. 


lim 

x->0 


lim 


x+ı i) (V>^T+ı) (Vx+î) 2 -ı 

- -lım- 


x 

x + 1-1 


x/x+1 +1 x-> o x .(Vx+1+l) 

/ .. 1 


= lim 


lim - 


x ~>° x.( Vx + 1 +l) x ->° y.(%/x+1 +l) x - >0 (Vx + 1+l) 


Vo+ 1+1 2 


Cevap: — 


kavrama sorusu 


çozum 


lim- 

x->1 


/x 2 +8-3 
x-1 


limitinin değerini bulunuz. 


. V x 2 + 8 -3 Vl + 8-3 0 


lim 

x->1 


x-1 


1-1 


=— belirsizliği vardır. 


Çarpanla ra ayır ma bu tip sorularda zor olduğu için pay ve 
payda ( V x 2 +8 +3 ) yani eşleniği ile çarpılır. 


lim 

x-»1 


lim 


%/x 2 + 8-3 


+ 8+3 


x-1 


= lim 

V x 2 + 8 + 3 x_>1 




+ 8 , 


x 2 +8-9 


( x — 1 ) -\A 


= lim 

x-»1 


-1).( Vx 2 + 8 + 3 ) 

-1 


= lim 

x->1 


x +8 +3 

ff(x+1) 

>^.Vx^8+3 x_>1 

1 + 1 


(x-1).v/x 2 + 8+3 
( x +1) 


lim 


+8+3 


2 1 
Vl + 8+3 6 3 


Cevap: — 


kavrama sorusu 


çozum 


' x -1 


lim 

x ->1 x - 1 


limitinin değerini bulunuz. 


^x-ı ^T-ı o 


lim 

x ->1 x-1 


1-1 


— belirsizliği vardır. 


Çarpanlara ayırmak zor olduğu için 3 %/x=t dönüşümü yapalım. 
v'x=t ise x=t 3 ve x -> 1 için t -+ 1 dir. 

| im &l = | im 4zl = | im . M 


x-»ı x-1 t->ı t 3 -1 t->ı j^ff(t 2 +t+1) 


lim- 


1 


1 


1 


t->ıt 2 +t + 1 1 + 1 + 1 3 


Cevap: — 





[kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


soru 1 


lim + 9 — — limitinin değeri kaçtır? 

x-»0 X 




soru 2 


B)- O- D)- 

3 4 5 


lim 

*->° Vx + 4 - 2 

A) 5 B) 4 


limitinin değeri kaçtır? 

C)3 D) 2 


4 


E) 1 


soru 5 


I y _|_ 2 _ 2 

lim — limitinin değeri kaçtır? 

X — >2 X — 2 




6 


C)- 

8 


D) — 
10 


soru 6 




X* +7 -4 


lim 

x ->3 x = 3 


A, -f 


limitinin değeri kaçtır? 


B)-- O- D)- 

4 4 4 


E) İ2 




soru 3 


lim + 25 — 5. limitinin değeri kaçtır? 

x-»0 X 


A)— B)— O— D)1 

20 15 10 5 


soru 4 


lim - 

x-»0 


x“ +16-4 


limitinin değeri kaçtır? 


A) — 
16 






o,i 


S soru 7 


E) 1 


E) -¥ 


/ x _ i 

lim — limitinin değeri kaçtır? 

x->1 X — 1 


»i 


B) 0 


C) 4 


soru 8 


g 

lim — limitinin değeri kaçtır? 


x ~> a %[x-2 
A) 8 B) 10 


C) 12 


D) -T 


D) 14 


E) -4 


E) 16 


1 -E 


2-B 


3-C 


4-B 


5- A 


6-D 


7- A 


8-C 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


O sin x 

— belirsizliği ile karşılaştığımız örnek türlerinden biride lim dir. 

O x->a x 

sin f(x) 

Bu tür örneklerde, limf(x)=0 olmak üzere lim — =1 eşitliğini kullanırız. 

x-»a x-»a f(xl 


kavrama sorusu 


çozum 


lim SmX limitinin değerini bulunuz. 

x->0 X 


|im sinx^ = sinO = 0^ be |i rsiz |i ğ i vardır . 
x-»o x 0 0 

sinf(x) , ...... , 

lim — -=1 eşitliğinden, 

x->a f(x) 

.. sinx 
lim =1 

x -»0 x 


Cevap: 1 


kavrama sorusu 


çozum 


lim sin ( x — limitinin değerini bulunuz. 

x— x2 X-2 


lim 

X— >2 


sin(x— 2) sinO 0 


x-2 


0 


_ belirsizliği vardır. 
0 


sinf(x) . ...... , 

lim — =1 eşitliğinden, 

x->a f(x) 

Hm sin ( x - 2 ) _ı 

x ->2 x-2 


Cevap: 1 


kavrama sorusu 


çozum 


lim sın3x limitinin değerini bulunuz. 

x->o 2x 


|jm sin3x = sin0 = 0^ be |i rsiz |i ğ i vardır . 
x->o 2x 0 0 


Pay ve paydayı 3 ile çarpalım. 

.. sin3x 3 .. sin3x 3.3 3 

lim = lim = 1 .— = — 

x^o 2x 3 x^o 3x 2 2 2 


<D 


Açıklama 


_ 3 

Cevap: — 


, sınax a sınax a ..... . ... „ .... . 

Iım =— ve lim =— eşitliklerim kullanabiliriz. 

x~>o bx b x->osinbx b 


kavrama sorusu 


çozum 


lim s ' n5x limitinin değerini bulunuz. 

x->o sin3x 


lim 


sin5x sinO 0 


_ belirsizliği vardır. 


x->osin3x sinO 0 

5x 3x 

Payı — ile paydayı — ile çarpalım. 


lim 


• c 5x 
sın5x- 

5x . 


lim ■ 


i 

sin5x 

5x 


■5x 


x_>0 sin 3 x— -oşin3x. 3x 

3x 3x 


5/ 5 
Iım - L - r =— 
x-»o 3^ 3 


Cevap: 


3x 

"T" 





kartezyen 

efitiBi yayınları 


Limit ve Süreklilik 



| soru 1 

lim Sm3x limitinin değeri kaçtır? 

x->o 3x 

A) 3 B) 2 C) 1 D) O E) -1 


| soru 5 

sin(x-3) 

lim limitinin değeri kaçtır? 

x-»3 X — 3 

A) 5 B)4 C) 3 D) 2 E) 1 


| soru 2 

lim S ' n * <X limitinin değeri kaçtır? 

x->o kx 

A) k B) 1 C) 2 D) 3 E) 4 


| soru 6 


sin(5x 5) 

lim limitinin değeri kaçtır? 

x-»1 X 1 


A) 5 B)4 C) 3 D) 2 E) 1 


| soru 3 


lim Sm2x limitinin değeri kaçtır? 

x->0 X 


A) O B) 1 C) 2 D) 3 


soru 7 


lim Sm8x limitinin değeri kaçtır? 

x->osin4x 


E) 4 


A) 1 


B)2 C) 3 


D) 4 


E) 5 


| soru 4 

lim Sm6x limitinin değeri kaçtır? 

x->o 2 x 

A) O B) 1 C) 2 D) 3 E) 4 


| soru 8 

lim Sİnkx = 5 olduğuna göre, k kaçtır? 
x->o sin2x 

A) 1 B) 5 C) 7 D) 8 E) 10 


1-C 2-B 3-C 4-D 5-E 6-A 7-B 8-E 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


. tanax .. tanax 

hm — : biçimindeki limitlerde; lım 


x->o bx 


= lim 


sınax 

cosax 


lim - 


sınax 


= lim 


sınax 


x->o bx x->o bx x->obx.cosax x->o bx 


=— olduğundan, 

cosax b 


tan ax a 


lim 

x->o bx 


eşitliği vardır. 


sınax . . , .. sinax .. sinax .. sinax . a , , . 

hm biçimindeki limitlerde; hm = hm — — — = hm cosbx=— olduğundan, 

x->otanbx x^otanbx x^o sınbx x^o sinbx — - — ' b 

cosbx £ 

b 


r ; \ 

, sinax a 

hm — 

x->o tan bx b 


eşitliği vardır. 


.. tanax ............. .. tanax 

hm biçimindeki limitlerde; hm 

x->o sinbx x->o sinbx 


r 

. tan ax a 

hm =— 

, x->o sinbx b 




eşitliği vardır. 


sinax 


|jpp cos 
x->o sinbx 


sınax 


1 


= lim 

x^oşinbx cosbx 

~T~ 


b 


a 

"b 


olduğundan, 


sinax 


tanax 

hm 

x->o tanbx 


biçimindeki limitlerde; 


Nm _tanax = |im _çşşjx 

x^otanbx x->o sınbx 


sinax cosbx 

= hm 

x^ocosax sinbx 


cosbx 


f \ 

tanax a 

hm =— 

x->o tan bx b 


eşitliği vardır. 


.. sinax cosbx 

hm 

x->osinbx cosax 

£ 1 
b 


olduğundan, 


kavrama sorusu 


çözüm 


lim tan3x limitinin değerini bulunuz. 

x->o 7x 


tanax 
lım 

x->o bx 

tan3x 
lım 

x->o 7x 


a 

b" 

3^ 

7 


eşitliğinden, 


kavrama sorusu 


| çöziim 


_ 3 

Cevap: — 


lim sın8x limitinin değerini bulunuz. 
x->otan4x 


sinax a ...... , 

lım =— eşitliğinden, 

x-»o tanbx b 


sin8x 8 

lım =— 

x-»otan4x 4 


2 


Cevap: 2 


kavrama sorusu 


çözüm 


lim tanx limitinin değerini bulunuz. 

x->osin2x 


tanax a ...... , 

lım =— eşitliğinden, 

x->o sinbx b 


tanx 

lım 

x->o sin2x 


1 

2 


Cevap: ^ 









kartezyen 

efitiBi yayınları 


Limit ve Süreklilik 




| soru 1 


| soru 5 


lim tan5x limitinin değeri kaçtır? 

x->0 X 


lim tan2x limitinin değeri kaçtır? 
x->osin4x 


A) 1 B) 2 C)3 D) 4 


E) 5 






E)1 


| soru 2 


lim |i mit i n i n değeri kaçtır? 

x->0 X 
~2 

A) 3 B) 4 C) 5 D) 6 E) 7 


| soru 6 

lim tankx - 4 olduğuna göre, k kaçtır? 
x->o sin3x 

A) 10 B) 12 C) 14 D) 15 E) 18 


| soru 3 


CC 

3 


| soru 7 


lim sın7x limitinin değeri kaçtır? 
x->otan3x 


lim tan10x limitinin değeri kaçtır? 
x->0 tan2x 





A) 5 


B)4 C) 3 


D) 2 


E) 1 


| soru 4 


| soru 8 


lim - 


tan 


limitinin değeri kaçtır? 


A) 1 


B) 2 


C)3 


D) 4 


tan12x „ , , . 

lim = 2 olduğuna göre, k kaçtır? 

x->o tankx 

A) 2 B) 3 C) 4 D) 5 


E) 6 


1 -E 2-D 3-A 4-C 5-D 6-B 7-A 8-E 




Limit ve Süreklilik 


| kavrama sorusu 

| çözüm 

— 1 

lim limitinin değerini bulunuz. 

x->ıtan(x-1) 

lim — - — - — =— belirsizliği vardır. 
x->ıtan(x-1) 0 

,■ x 2 -1 x-1 , ,, , „ „ 

Iım -Iım ,(x+1)-1.2-2 

x-»ıtan(x-1) x^ıtan(x-1) •— ■ 

î 

Cevap: 2 

kavrama sorusu 

| çözüm 

sin(2x - 6) 

lim limitinin değerini bulunuz. 

x— >3 tan(3x - 9) 

sin(2x 6) 0 

Iım -=— belırsızlıaı vardır. 

x->3 tan(3x-9) 0 

.. sin(2x-6) .. sin(2.(x— 3)) .. 

Iım Iım — — ifadesinde 

x->3 tan(3x— 9) x->3 tan(3.(x-3)) 

x-3=t dönüşümü yaptığımızda x 3 ise t 0 dır. 

.. sin(2. (x — 3)) .. sin2t 

x->3 tan(3. (x — 3)) t^otan3t 

Iım - eşitliğinden, 

x-»a tanbx b 

sin2t 2 

Iım =— 

t->o tan3t 3 

Cevap: y 

kavrama sorusu 

| çözüm 

lim Sm X limitinin değerini bulunuz. 

x->0 9x 2 

.. sin 2 x 0 .... 

Iım — =— belırsızlıaı vardır. 

x->o g x 2 0 

sin 2 x .. tsinx'ı 2 

Iım — = Iım 

x->o 9x 2 x->ov 3x ) 

sinax a ...... , 

Iım - eşitliğinden, 

x— »a bx b 

x^ol 3x J V 3 y 9 

Cevap: — 

kavrama sorusu 

| çözüm 

sin7x + tan3x . - .... 

Iım limitinin değerim bulunuz. 

x->o sin5x 

sin7x + tan3x 0 , . .... , 

Iım - belirsizliği vardır. 

x->o sin5x 0 

sin7x+tan3x sin7x tan3x 

Iım = Iım + Iım 

x->o sin5x x->osin5x x-»o sin5x 

7 3 

5 5 

=I + İ=^=2 

5 5 5 


Cevap: 2 





[kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


| soru 1 

sin(x-2) 

lim limitinin değeri kaçtır? 

x->2 x 2 -4 

A) O 




C) i 




soru 2 


tan(x-3) 

lım limitinin değeri kaçtır? 








»i 


E)1 


4 


soru 5 


tan 3x 

lim limitinin değeri kaçtır? 

x^o 4 x 2 


*>! 


«T 


c >! 


D| ! 


soru 6 


.. sin4x + tan2x , „ 

lım limitinin değeri kaçtır? 


x-»0 

A) 1 


B)2 


C) 3 


D) 6 




E) 8 


soru 3 


lim 


tan(x = 2) 


x— >2 tan(3x - 6) 


limitinin değeri kaçtır? 




B| I 
3 


C) i 




soru 4 

tan(2x-8) .... 

lim limitinin değeri kaçtır? 

x->4tan(3x-12) 

B) 1 




c >! 




E) — 
6 


E) O 


soru 7 


lim 

x ->° 1 -cos 2 x 

A) 16 B) 12 


limitinin değeri kaçtır? 

C)8 D) 4 


soru 8 


Vsin9x ^ „ 

lım limitinin değeri kaçtır? 

x ->° Vx 

A) 5 B)4 C) 3 


D) 2 


E) 2 


E) 1 


1 -B 2-D 3-B 4-C 5-A 6-D 7-A 8-C 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


Limitte Belirsizliği 

— işleminde, sürekli artan bir değişkenin yine sürekli artan bir değişkene bölündüğünde elde edilecek sonuç hakkında net bir 

00 

şey söylenemez. Bu durumda — belirsizliktir. Benzer şekilde — — , — îî-, işlemleri de birer belirsizliktir ve genel olarak 

00 —00 00 —00 

— belirsizliği olarak adlandırılır. — belirsizliğini kaldırmanın en önemli yöntemi biçimindeki ifadelerde pay ve paydayı en 

00 00 Q(x) 

yüksek dereceli değişken parantezine alıp sadeleştirmeleri yaparak tekrar limit almaktır. 


kavrama sorusu 

3x4-1 

Mm limitinin değerini bulunuz. 

x— >oo 2 x + 5 


kavrama sorusu 


x 2 + x + 1 

lim — limitinin değerini bulunuz. 

x— x 2 + 3x + 4 


kavrama sorusu 


+ 1 

lim limitinin değerini bulunuz. 

x > x 2 x — 1 


çözüm 


Pay ve paydayı x parantezine alalım. 



oo->-0 


_ 3 

Cevap: — 


çozum 


Pay ve paydayı x parantezine alalım. 


x +x+1 

lim — ; r = lim 


x->»x +3x+4 x->co 



L / + 1 1 

l / * 2 J 


' 1+ 3 / + 4 

ı / 2 * 2 J 


1 1 

1 + ı + 4 u ı + ı 

lim — g— *-= » co = l = ı 

x — .3 4 . 3 4 1 

1+— +— 1 +— +— 

X «L 00 .. 

*0 *0 


Cevap: 1 


çozum 


Payı x , paydayı x parantezine alalım. 


lim 


x +1 




lim - 


X— >co 2x — 1 X— >co 


/ 2-1 


= lim - 

X— >oo 


x 1+ 


2- 




Cevap: oo 





[kartezyen 


soru 1 


2x + 4x — 1 

lim limitinin değeri kaçtır? 

x_>00 2x 2 - 5x + 2 


Limit ve Süreklilik 


A) -00 


B) 0 


C) ! 


D) 3 


soru 2 


5x — 4 x + 1 

lim limitinin değeri kaçtır? 

x->-=° 3x 2 + 7x - 1 


A) 0 


B) 1 


C) 3 


D) 5 


E) oo 


E ’l 


soru 5 


2x + x + 1 . , 


limitinin değeri kaçtır? 


lim 

X — r. X 2 — 2 

A) 2 B) 1 C) — D) oo 


C) l 


soru 6 


-)- 7 x 3 

lim limitinin değeri kaçtır? 


A)- 


B) —1 


C)0 


D) 1 


E) —oo 


E)c 


soru 3 


lim 


x->co 2x +3 

A) 1 B) 2 


limitinin değeri kaçtır? 

C)3 D) 4 


soru 4 


lim 2x +4x + 1 limitinin değeri kaçtır? 


x + 3 


A)- 


B) 1 


C) 2 


D) 4 


E) 6 


E) o 


soru 7 


x + 1 

lim 

x - > " x 3 - 2x + 10 

A)-1 B) O 


limitinin değeri kaçtır? 

C) 1 D) 2 


soru 8 


lim 

X— >-00 

A) -3 


x + 3x + 2 


x 3 +7 


limitinin değeri kaçtır? 

B)-7 C)0 D) 1 


E) 3 


E) 3 


1-C 2-E 3-B 4-E 5-D 6-A 7-B 8-C 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


P(x) ve Q(x) polinon fonksiyonlar olmak üzere lim = — belirsizliklerinde, 

x V U(x) oo 

P(x)=a n x n +a n 1 x"~ 1 + ...+a 1 x+a 0 ve der[P(x)]=n 
Q(x)=b m x m +b m 1 x m ~ 1 +...+b 1 x+b 0 ve der[Q(x)]=m olmak üzere, 

n>m (P(x) in derecesi, Q(x) in derecesinden büyük ise) 
n=m (P(x) in derecesi ile Q(x) in derecesi eşit ise) 


P(x) 

lım — — - = « 


Q(x) 


-oo veya ■ 

Şn. 

b m 

O 

oo 


n<m (P(x) in derecesi, Q(x) in derecesinden küçük ise) 


yöntemi kullanılabilir. — belirsizliklerinde pay ve paydada en yüksek dereceli terimler alınıp değer terimler ihmal edilebilir. 

oo 


kavrama sorusu 


çozum 


Aşağıda verilen limit işlemlerinin varsa sonuçlarını bulu- 
nuz 


a) lim 


x 'X X = 1 


b) lim 


x J +x-1 


X — X — oo X + 1 


a) lim = 2L belirsizliği vardır. 

X — .oo X — 1 00 

Payın derecesi, paydanın derecesinden büyük, 


lim 


y2 i -| 

- = lim = lim x = oo 


x— >oo x — 1 x— »oo y 


ihmal 

edilebilir. 


b) 


lim 

X— »— oc 


lim 

X— >— oc 


x - 1 


x - 1 


belirsizliği vardır. 


- x - 1 


X^ 

lim — -= lim x 2 =(-oo) 2 =oo 


ihmal 

edilebilir. 


Cevap: a) oo, b) 00 


kavrama sorusu 


çozum 


Aşağıda verilen limit işlemlerinin varsa sonuçlarını bulu- 
nuz 


a) lim 


2x 1 
3x î 


b) Hm 


3x + x - 1 
5x 2 + 3x - 1 


a) lim 2x + 1 = — belirsizliği vardır. 

' x-.«j3x + 1 oo 

Pay ve paydanın dereceleri eşit olduğundan en yüksek 
dereceli terimlerin katsayıları oranı limitin sonucunu verir. 

lım = — 

x-.oc 3x + 1 3 


ihmal 

edilebilir. 


b) 


.. 3x +x-1 oo 

lım — = = — belirsizliai vardır. 

x->co 5x + 3x - 1 oo 

Pay ve paydanın dereceleri eşittir. 


lim 


3x + x — 1 


5x 2 


h 3x - 1 

I 

ihmal 

edilebilir. 


Cevap: a) | , b) | 


kavrama sorusu 


çozum 


x + 3 

lim j limitinin sonucunu bulunuz. 

x— .oo 4x - x + 1 


lim 


x + 3 oo 

= — belirsizliai vardır. 

1 oo 


X .oo 4x - X 

Payın derecesi paydanın derecesinden küçüktür. 

x + 3 / ..1 1 . 

-5 = lım . = lım — = = 0 

s 4X 2 — X + 1 x^oo 4 x 2 x .oc 4x 4.00 

I 

ihmal 
edilebilir. 


lim 


Cevap: O 





[kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


soru 1 


lim 


x - x + 3 .. . 


3x + 1 


limitinin değeri kaçtır? 


A) -00 




C) 1 


D) 3 


soru 2 


5x 2 + 1 

lim limitinin değeri kaçtır? 


X— >-oo X — 1 

A) -00 


B) 5 


C) 1 


D) —1 


E) oo 


E) o 


soru 5 


2x x 1 

lim 5 limitinin değeri kaçtır? 

x->oo 4x 2 + 1 v 


*>7 




C) 1 


D) 2 


soru 6 


lim 


6x J + x + 1 


x—oo 3x - 1 

A) -2 B)-1 


limitinin değeri kaçtır? 

C) 1 D) 2 


E) 4 


E) 3 


soru 3 


lim 

X— »oo 

A) oo 


-x 3 + x 2 - 1 

—5 limitinin değeri kaçtır? 

x 2 + 5x + 1 


B)5 


C)1 






C)0 


D) —1 


soru 4 


x 1 

lim limitinin değeri kaçtır? 

x — »oo 3x + 5 


D) -1 


E) -00 


E) -r 


soru 7 


lim 


x + 1 


x— 00 x + 3x + 1 

A) — 1 B) O 


limitinin değeri kaçtır? 

C) 1 D) 3 


soru 8 


lim 


4x + 1 


, limitinin değeri kaçtır? 

x—oo 3x 2 + 5x + 1 


A) -00 


*>-!■ 




D) O 


E) 00 


E) 00 


1 -E 


2-A 


3-E 


4- A 


5-B 


6-D 


7-B 


8-D 




Limit ve Süreklilik 


^kavrama sorusu 

| çöziim 

ax 2 +3x-1 

lım = 2 olduğuna göre, a kaçtır, bulunuz. 

5x z +4 

Pay ve paydanın dereceleri eşit olduğundan, 

ax 2 +3x-1 a „ 
katsayılar oranından lım - -2 

x-» 5x +4 5 

a=10 

Cevap: 10 


| kavrama sorusu 

| çöziim 

|x + 2 

lim limitinin değerini bulunuz. 

x— >co 2 x + 3 

x— >oo olduğundan, x+2>0 ve |x+2| =x+2 dir. 

x + 2 

lim ifadesinde dereceler eşit olduğundan, 

x-«) 2x+3 

katsayılar oranından lim X+2 =— 

x— >co 2x + 3 2 

Cevap: ^ 


^kavrama sorusu 

1 çöziim 

lim — — — limitinin değerini bulunuz. 

X— >— oo X + 1 

x->-oo olduğundan, x-3<0ve |x— 3 1 =-x+3 tür. 

x + 3 

lim ifadesinde dereceler eşit olduğundan, 

X — >— oo x + 1 

-x + 3 -1 

katsayılar oranından lim = — =-1 

x— >— co x + 1 1 

Cevap: -1 


^kavrama sorusu 

| çözüm 

1 x + 3 1 + 3 x 

lim limitinin değerini bulunuz. 

X— >— oo X 

x — > — co olduğundan, x+3<0 ve |x+3| =-x-3 tür. 

, |x + 3|+3x -x-3 + 3x 2x-3 

lım 1 = lım = lım 

X— >— co x X— >— oo X X— >— co X 

2x-3 

lim ifadesinde dereceler eşit olduğundan, 

X— >— co X 

2x-3 2 

katsayılar oranından lim =— =2 

x— oo x 1 


Cevap: 2 





kartezyen 

efitiBi yayınları 


Limit ve Süreklilik 




| soru 1 


| soru 5 


5x 3 + 4x - 1 1 

lım 

’ > ax 3 + 3x 2 + 4 3 

olduğuna göre, a kaçtır? 


1 3 x I 

lim - — - limitinin değeri kaçtır? 

X->oo x 

A) 0 B) 1 C)2 D) 3 


A) 1 B) 3 C)5 D) 10 E) 15 


E) oo 


| soru 2 


| soru 6 


(a — 1 )x 2 + x + 1 i 

lim = — 

x ->“ (a + 2)x 2 +3 3 

olduğuna göre, a kaçtır? 


|5x + 3| . „ . , . _ 

lım — — limitinin değeri kaçtır? 

x->-oo | x — 1| 

A) -5 B)-3 C)0 D) 3 


A) — B) 1 C) — D) 2 

2 2 


| soru 3 

.. ax 2 +7 3 

lım = — ve a+b=10 

X-» 00 bx 2 -1 2 

olduğuna göre, a-b farkı kaçtır? 



ÜC 

3 


| soru 7 

lim ^ + 5x limitinin değeri kaçtır? 

X — ^ — co 2x 


A) 1 B)2 C) 3 D) 4 


A) 1 


B) 2 C)3 D) 4 E) 5 


E) 5 


E) 6 


| soru 4 

1x1 

lim — limitinin değeri kaçtır? 

X— >oo X 

A) 1 B) 2 C) 3 D) oo 


1 -E 2-E 3-B 


E)- 


soru 8 


| 2x + 3 | +x 

lim limitinin değeri kaçtır? 

x — ► — co | 3 x | 3 V 


A) -1 


B) — 
3 


C)0 


D) — 
3 


4-A 


5-D 


6-E 


7-B 


E) 1 


8-D 




| kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


kavrama sorusu 


çozum 


.. v> 

lım 


x— »oo 3 x + 1 


limitinin değerini bulunuz. 


J* 8 1+ ^ 

lım — = lım 


X->00 3X + 1 X->QO f _ 1 

x 3+— 
x 


= lim - 

X — »oo 


|x|Jı+4 


x 3 + — 

X 


x -» oo olduğundan |x|=x 


ı ı+ 4 J ı+- 1 

lim — l — lim x V oo 1 


A u ~ir 


/ 3 4 


3 + 


1 


O 


3 + 


1 3 

co-vo 


Cevap: — 


kavrama sorusu 


çozum 


lim 

X — ^ — co X + 1 


limitinin değerini bulunuz. 


lim — = lim 

X — > — co X + 1 X-»-co 




x 1+ 


= lim 

X— »-co 


|x|j4+-^ 


x 1+- 


x olduğundan | x | =-x 


lim 

X — » — oo 



H 

r _+l 


X( 

. 1+ ^) 

iti 1 

OO->-0 


Cevap: -2 


kavrama sorusu 


çozum 


. \ x 2 ı 5x ı 1 ı x , ... . . . , 

lım — = limitinin değerini bulunuz. 

X— 2 , H 


lim 

X— »co 


2 1 „ 5x 1 

X İH cr-H ^r 


x 1 + 


= lim 

X— »co 


|xL/ 1 -+-— h — V + x 

X x^ 


l x U 1+ 


1 


x -> oo olduğundan |x| =x 


ı j 5 1 

x,| 1 +— +— 5 - +x 

lim — - ^ x — = lim - 

X— »co / 1 X— »co 

x..:ı+-L 


''IJ’v?*' 




. 5 1 ^. 

İH 1 hl , , 

00 00 1 + 1 


1++ 


»-»-0 


Cevap: 2 





[kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


soru 1 


lim 

x-»co 2 x + 1 




limitinin değeri kaçtır? 




C) 1 


D| ! 


soru 2 


lim 3x + - limitinin değeri kaçtır? 


x ^V 4 x 2 +5 


A) -oo 


B) -3 


C)-f 


D >! 


E) co 


E) 3 


soru 5 


lim 


A) 5 


x + Vx 2 +2x 


4 x 2 


■ x - 6 

B) 4 


limitinin değeri kaçtır? 

C) 3 D) 2 


E) 1 


soru 6 


Vx 2 +4 + 2 x + 1 


lim 

X— >00 




■ x - 1 

B) 1 


limitinin değeri kaçtır? 

C) 2 D) 3 


E) 4 


soru 3 




lim 

X— >oo 

A) 1 


16 x + 3 x + 1 
Vx 2 - x + 5 
B) 2 


soru 4 


Vx 2 + 5 x + 6 

lim 

x_> "” V 9 x 2 + x + 1 


limitinin değeri kaçtır? 

C)3 D) 4 


limitinin değeri kaçtır? 


A) — 
3 




C) l 


D) — 
8 


E) 5 


E) -3 


soru 7 


,, V x + x + 2 x + 1 
lim 

x_> "” Vx 2 - 4 x + 3 x + 1 


limitinin değeri kaçtır? 


A) oo 


B) — 
2 


C)0 


soru 8 


lim 

X— >— co 


\l 8 x 3 + 1 + ^x 4 + 4 


D) — 
2 


E) -co 


A) -00 


2 x - 1 


B) -2 


limitinin değeri kaçtır? 

C)| D) 1 E) 2 


1 - A 2-C 3-D 4- A 5-E 6-D 7-B 8-C 




| kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


Köklü ifadeler içeren — belirsizliklerinde yine pay ve paydanın en yüksek dereceli terimlerini alıp diğer terimleri ihmal ederek 

00 

limit hesaplamasını yapabiliriz. 


kavrama sorusu 


çozum 


J 4x 2 x + 1 

lim - limitinin değerini bulunuz. 

x — *oo 2x + 3 


V 4x 2 - x + 1 oo... ..... . 

Iım — = — belirsizliği vardır. 

x — 'oo 2x + 3 oo 


lim 


V 4x 2 - x + 1 ■ 
2x + 3--' 


„ ihmal 
' edilebilir. 


.. v 4x‘ .. |2x| 

Iım = Iım J — i 

X — >00 2x x — >oo 2x 

x->oo için 2x>0 olduğundan, |2x|=2x 

lim — = 1 

x + oo ^ 


Cevap: 1 


kavrama sorusu 


çozum 


lim ^ 9x 1 limitinin değerini bulunuz. 

x * oo 5x1 


. V 9x 2 + 1 oo ... . .... , 

Iım = — belirsizliği vardır. 

x * oo 5x — 1 oo 


_ ihmal 
edilebilir. 


.. 9x 2 + 1 

Iım 

x— oo 5x1- 


lim lim M 

X— >— oo 5x X— >— oo 5x 

x— >— x için 3x<0 olduğundan, |3x|=-3x 

-3/ 3 

Iım - 


X->- 0 O 5/ 


Cevap: -- 


kavrama sorusu 


çozum 


V x 2 + 3x + 5 + 2x + 1 


lim 




x - 1 


limitinin değerini bulunuz. 


+ 3x + 5 + 2x + 1 

Iım . : 

*^- 00 v 8x 3 — x — 1 


belirsizliği vardır. 


.. Vx 2 +3x + 5+ 2x + 1. 

Iım = 

'- 00 y 8x 3 — x — 1 . 


■jx d +2x |x| + 2x 

Iım — . - Iım 

X — ♦ — OO 3/ g^3 X — >—00 2X 


• edilebilir. 


x->-oo için x<0 olduğundan, |x|=-x 

/ 1 

ım -0-.= — 

- 002 / 2 


.. -x + 2x .. / 1 

Iım = Iım — 

x — >— 00 2x 


Cevap: 





[kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


soru 1 


■J x — 7 

lim - limitinin değeri kaçtır? 

X — *00 3x — 1 


A) -3 


B) 0 


4 


D) 1 


soru 2 


lim 


5x + 3 


x ^°° 4 9* 2 + 4x + 3 


limitinin değeri kaçtır? 




«! 


C) 1 


< 


E) 00 


E 'f 


soru 5 


lim 


Vx 2 + 1 + 2x 


/9x + 1 


limitinin değeri kaçtır? 




B) 1 


C)- 

3 


D) — 
3 


soru 6 


lim 


/ 27x 




, — limitinin değeri kaçtır? 

2 x - 9 + 2x s * 


A) -3 


B)-2 


0-1 


D) 0 


5 

z 

I 

ı 

t 

»o 

LU 

Z 

LU 

N 


E) C 


E) 1 


soru 3 


lim ^ 4x ^ limitinin değeri kaçtır? 


X — * — oo X + 1 

A) -2 B) — 1 


O O 


D) 1 


soru 4 




lim 


16x + x + 5 


"" / limitinin değeri kaçtır? 

" ,_00 Vx +3x + 10 v 

A) -4 B)-2 C)0 D) 2 


E) 2 


E) 4 


soru 7 


lim 


\j 64x 3 + 3x 2 


X^-00 ^ 




25x + 6x + 1 


=>-! 


limitinin değeri kaçtır? 


C) -I 


soru 8 


. ^16x 4 + x 3 ~ 3x 2 - 1 


lim 

X — > — OO 


01 ! 


\[x^ + 3x* + x + 5 
A) -4 B)-2 


limitinin değeri kaçtır? 

0-1 D) O 




E) 2 


1-C 2-E 3-A 4-E 5-B 6-E 7-A 8-B 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


a#Ove | a | <1 için lima x =0 olduğundan, üstel ifadeler içeren limit işlemlerinde genelde pay ve payda x -> qo için tabanı büyük 

X->oO 

olan üstel ifadenin parantezine, x -oo için tabanı küçük olan üstel ifadenin parantezine alınarak limit hesaplanır. 


kavrama sorusu 


3 X + 5 X 

lim limitinin değerini bulunuz. 

X— »co 3 X _ 


kavrama sorusu 


2 X + 3 X 

lim limitinin değerini bulunuz. 

x— >oo 2 X+1 — 3 X ^ 1 


kavrama sorusu 


3 x + 4* 

lim limitinin değerini bulunuz. 

X— >— OD 3 X _ 4 X 


kavrama sorusu 


2 X + 7 X+1 

lim limitinin değerini bulunuz. 

x — >— qo 2 X_1 + 7 X 


çözüm 


5 > 3 olduğundan, 5 X parantezine alalım. 



Cevap; -7 


çözüm 


3>2 olduğundan 3 X parantezine alalım. 

.. 2 X +3 X .. 2 X +3 X 

lim — —= lim 

X_>00 2 X+1 _3 X 1 X — >cc 3 X 

2 X .2 

3 


/ 

(d) 


_ 1 __3 

/(( 

^ır. 2-1 

V 3 ) ^.Q 3 

14 

> Cevap: -3 


çözüm 


x -> -oo olduğundan 3 X parantezine alalım. 



Cevap: 1 


çözüm 


x -> -oo olduğundan 2 X parantezine alalım. 



Cevap: 2 





kartezyen 

efitiBi yayınları 


Limit ve Süreklilik 



| soru 1 


| soru 5 


4 X +3* 

lim limitinin değeri kaçtır? 

x->co 4 X _ 3 X 


A) -4 B) -1 C) 1 D) 3 


E) 4 


3 X oX-2 

lim — — limitinin değeri kaçtır? 

x-»=oo 3 x +ı + 2 X 

A)- B)- C) 1 D) 3 

4 3 


E) 4 


| soru 2 


2 X +1 + gX+1 

lim limitinin değeri kaçtır? 

X->00 2 X_1 -I- 3 X 


A) -4 B)-3 C)3 D) 4 E) 5 


| soru 6 

(-x o x+1 

Hm — — limitinin değeri kaçtır? 

X— »— ao 5 X -1 _ 2 X 

A) -5 B)-2 C)-1 D) 2 E) 5 


| soru 3 

2* + 3 X_1 

lim limitinin değeri kaçtır? 

x-»oo 2 X_1 + 3 X ~ 2 * 4 

A) 1 B) 1 C) 3 D) 9 


o 

LU 

Z 

LU 

N 


soru 7 


E) 27 


lim 


3“ x -2“ 


limitinin değeri kaçtır? 


A) -3 


B)-2 


c, i 




E) 3 


| soru 4 


| soru 8 


7t X+ 1 + 2 X +1 

lim limitinin değeri kaçtır? 

x - > * ji x + 2 X_1 

A)- B)- Ol D) ti 


2 X + 3 X + 6 X 

lim limitinin değeri kaçtır? 

5 X +6 X 

A) -oo B) — 1 C)0 D) 1 


E) oo 


1-C 2-C 3-E 4-D 5- A 6-B 7-B 8-E 




| kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


MİM 


00-00 Belirsizliği 


lim [f(x)-g(x)] =co — oo belirsizliğinde, — veya — belirsizliklerine dönüştürülerek limit hesaplanmaya çalışılır. 

X— »:fcc 0 00 

— veya — belirsizliklerine dönüştürme işlemi genelde payda eşitleme veya pay ve paydayı eşlenik ile çarparak yapılır. 

0 00 


kavrama sorusu 


çozum 


lim 

x — >1 1 x-1 


limitinin değerini bulunuz. 


lim 


1 


1 


x-»ıi^x-1 x 2 —1 J 1-1 1 2 -1 0 0 

oo-oo belirsizliği vardır. 

lim f — İ * V'm^ 

x-xil v x— 1 x 2 — 1 J x->1 x 2 -1 

( x +1) 

.. x-1 1-1 0 

İSTiî’fiî’^ be,rsialai 

limİİ-lim- ^ 


2 1 2 

=00-00 jse 


1 1 


x— >ı x 2 — 1 x-»ı j^lf(x + 1) 1 + 1 2 


Cevap: — 


kavrama sorusu 


çozum 


lim 

71 v COS X 

X— > — v 
2 


tanx limitinin değerini bulunuz. 


lim 

n 

x— > — 


COS X 


— tanx - 


cos 


— tan — =oo—oo ise 

71 2 


oo-oo belirsizliği vardır. 


lim 

71 

X— > 


r 1 

sinx 

ı-jsi 

' 1-sinx ^ 

l cosx 

cosx , 

. cosx J 



2 



1— sin 


o O 

^=— belirsizliği 


cos— 

2 

1-sinx 1+sinx 

Iım = lim 

x x cosx 1+sinx 
2 2 


1— sin x 
n_ cosx.(1 + sinx) 


lim 

X-> 


^ças 2 ! 


.. cosx O O . 

, = Iım = =— =0 

İL _posx (1 + sinx) x x 1 + sinx 1 + 1 2 
2 2 


Cevap: O 


kavrama sorusu 


çozum 


lim (ı/x 2 + 1 - x) limitinin değerini bulunuz. 

X — >co 


lim 

X— >oo 


lim 

X— >oo 


lim 


(Vx 2 + 1-x)=oo-oo belirsizliği vardır. 
(V77 T-x).İS 4= lim x2+1 - Xİ 


(V^Vl+x) x_> °° -/x 2 +T+x 

1 1 


lim ■ 


x_> °° Vx 2 +1+x X W oo 2 +l 




Cevap: O 





[kartezyen 


soru 1 


lim 


Limit ve Süreklilik 


x-> 2 İ x — 2 x 2 — 4 


limitinin değeri kaçtır? 


*>î 




cı î 


D| -j 


soru 2 


lim 

x-> 3 ^ x 2 - 9 x - 3 

A)± B) — 

18 12 


limitinin değeri kaçtır? 


C) ! 




E) -T 


E >-^ 


soru 5 


lim 


X V cot x 


-secx limitinin değeri kaçtır? 


A) -<x 


B) —1 


C)0 


D) 1 


soru 6 


lim Vx 2 +1 -o/jt 2 " -1 limitinin değeri kaçtır? 

X— >00 


A)0 


B) -oo 


C)-ı 


D) 1 


5 

Z 

I 

ı 

t 

»o 

LU 

Z 

LU 

N 


E)c 


E) oo 


soru 3 


10 


lim 

x->5^x- 5 x 2 _ 25 


A)— B) — 
20 15 


limitinin değeri kaçtır? 


o— 

10 




soru 4 


lim 


x->ov tanx 
A) 0 B) 1 


cosecx | limitinin değeri kaçtır? 

02 D) 3 


E) -5 


E) 4 


soru 7 


lim : 3 limitinin değeri kaçtır? 

X— >00 

A) 1 B)oo C) — oo D)-1 


soru 8 


lim Vx 2 -25 + 25 limitinin değeri kaçtır? 

X— >oo 


A) —1 


B) 0 


Oi 


D) oo 


E) 0 


E) -« 


1-B 


2-D 


3-C 


4- A 


5-C 


6-A 


7-E 


8-B 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


00-00 belirsizlik türünde, kareköklü ifadelerin limitlerinde, a > 0 olmak üzere 
kullanılabilir. 


lim V ax 2 +bx+c = lim Ja. 

X— >+00 X— >+co 



eşitliği 


kavrama sorusu 


lim (vx 2 -2x -x) limitinin değerini bulunuz. 

X— >ao 


çozum 


2a 


eşitliğinden, 


lim (V x 2 — 2x — x)=co— oo belirsizliği vardır. 

X— K» 

lim V ax 2 +bx+c= lim Vâ". 

X— >+co X->+oo 

lim (V x 2 -2x -x)= lim VT. : 

X— >co X— >oo ^ 

lim (|x— 1| — x) ve x -> oo olduğundan, | x— 1 1 =x— 1 

X— >co ' ' 

lim (|x-l|-x)= lim (x-1-x)=-1 

V \rr\ ' ' V km 


2 

x — 
2 


Cevap: -1 


kavrama sorusu 


lim(Vx 2 - 4x + 1- Vx 2 + 6x + 2) limitinin değerini bu- 

X— >oo 

lunuz. 


çozum 


(Vx 2 -4x+1-Vx 2 +6x+2)=oo-oo belirsizliği vardır. 


lim 

X — >cO 


lim 4 ax 2 + bx + c = lim >/a. 


x + — eşitsizliğinden 


(Vx 2 - 4 x + 1-v/x 2 +6x + 2İ= lim 

VT. 

4 

X — 

-VT. 

6 " 
x+— 

X — >co 


2 

2 j 


lim 

X— >00 


lim (|x-2|-|x+3|) ve x -> oo olduğundan, 

|x-2|=x-2ve |x+3| =x+3 tür. 
lim (x-2-x-3)= lim-5 = -5 

X — >co X— >oo 


Cevap: -5 


kavrama sorusu çözüm 


lim ( 2x + 1 + V 4x 2 — 24x + 3 ) limitinin değerini bulunuz. lim (2x + 1 + ^4x 2 - 24x + 3 ) = 00 - 00 belirsizliği vardır. 

X— >— OO X — ► — OO 


lim 2x + 1 + V r 4. 


24 
Z4 

lim (2x + 1 + 2.|x-3|) 


x -> -00 olduğundan, |x-3|=-x+3 
lim (2x+1+2.(-x+3))= lim (2x + 1-2x + 6)=1 + 6 = 7 

X— >— co X — >-00 


Cevap: 7 





[kartezyen 


soru 1 


Limit ve Süreklilik 


soru 5 


lim Vx 2 + 6x-2 - Vx 2 + 2x + 5 limitinin değeri kaçtır? 

X— >Q0 


A) -4 


B) —1 


C)0 


D) 1 


E) 2 


soru 2 


lim (^4x 2 + x + 5- V4x 2 + 5x + l) limitinin değeri kaç- 

X— >00 

tır? 


A) -4 


B) —1 


C)0 


D) 1 


E) 4 


lim (x + 1 + Vx 2 + 24x - 1 ) limitinin değeri kaçtır? 

X — * X 

A) 13 B) 1 1 C)0 D) -11 E) -13 


soru 6 


lim (Vx 2 + 6x-3 - Vx 2 +10x + 2) limitinin değeri kaç- 

X— >— 00 

tır? 


A) -8 B) —4 C)-2 


D) 2 E) 4 


5 

z 

I 

ı 

t 

>o 

LU 

Z 

LU 

N 


soru 3 


soru 7 


im (2x = 3 = 


lim 

— >oo 

A) -3 


4x -16x + l) limitinin değeri kaçtır? 


B) —1 


OO 


D) 1 


E) 3 


soru 4 


lim (V9x 2 +18x-1 -3x) limitinin değeri kaçtır? 

X— >oo 

A) 4 B) 3 02 D) 1 E) O 


lim 

X— >-00 


V ^ 2 


+ mx + 2 - x/x^ + 3x + 1 =4 
olduğuna göre, m kaçtır? 


A) -5 


B) —8 


O-ıı 


D) -14 


soru 8 


lim (\/x 2 + 3x + 1 + mx + n) = — 

x->^o 2 

olduğuna göre, n kaçtır? 

A) -2 B) — 1 O O 


D) 1 


E) -17 


E) 2 


1 -E 


2-B 


3-D 


4-B 


5-D 


6-D 


7-A 


8-E 




| kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


O.oo Belirsizliği 


f(x) 


lim f(x).g(x) = 0.co belirsizliği varsa genellikle ifade lim 

x->a x->a ı 


dönüştürülüp limit hesaplanır, 

kavrama sorusu 


g(x) 


veya lim -3^- biçiminde yazılarak — veya — belirsizliklerine 

x->a i ' o oo 

f(x) 

I çöziim 


lim (3x + 1). 

X->oo x + 1 


limitinin değerini bulunuz. 


lim (3x+1) 

X->=0 (x + 1) 


: oo. O belirsizliği vardır. 


kavrama sorusu 


(3x + 1) ■ 


1 3x + 1 


(x + 1) x + 1 


lim(3x+1) — - — - lim ( 3x + 1 ) = _ belirsizliği, 

X— >oo (x + 1) X->co X + 1 oo 


.0 


lim 3x + 1 = lim 

X — >00 X + 1 X-*» 


çozum 


^ ^ 
- | X 

+ 

co 

V 

i , 


(4J 

M,’ 


Cevap: 3 


lim (x 2 +1). — 


limitinin değerini bulunuz. 


Iim(x 2 +1) — J- 


— oo. O belirsizliği vardır. 


(x 2 +1)- 1 


2x -3 2x -3 


lim(x 2 +1) — ^ — = lim X +1 =— belirsizliği, 

x— >oo 2x -3 x->o° 2x^—3 00 

o 


x +1 

lim — = lim 

X— >co 2x 3 -3 X — >oo 


X— >co 2x 00 




kavrama sorusu 


çozum 


Cevap: O 


lim x.sin— limitinin değerini bulunuz. 

X->oof X . 


lim x.sin— =oo.O belirsizliği vardır. 

X->oo X 

. 3 

S| n— o 

lim — -ÜL=— belirsizliği, 

X — >00 10 


— =t dönüşümünden x -> oo ise t -> O 
x 

, sin3t „ 
lim =3 

t->o t 


kavrama sorusu 


çozum 


Cevap: 3 


lim (2x.cot5x) limitinin değerini bulunuz. 

x ->0 


lim 2x.cot5x=oo.O belirsizliği vardır. 

x->0 


2x.cot5x = 2x- 


1 


2x 


tan5x tan5x 


2x 2 

lim =— 

x->otan5x 5 


Cevap: — 
5 





[kartezyen 


Limit ve Süreklilik 


soru 1 


lim (2x + 1).— limitinin değeri kaçtır? 


A)^» 


B) —2 


C) 1 


D) 2 


soru 2 


lim (x 2 - 4). 1 


A) -00 


4x^ +3 


limitinin değeri kaçtır? 


C) 1 


D) 4 


E)oo 


E): 


soru 5 


Mml Y-sin2tJ limitinin değeri kaçtır? 


A) 0 


B»î 


C) 1 


0 )| 


soru 6 


Mm ^t-sin-^- 1 limitinin değeri kaçtır? 


A) 0 


4 


C) 1 


D) 5 


E) 2 


E) oo 


soru 3 


lim (4x.cot5x) limitinin değeri kaçtır? 

x-»0 


A) 0 


B) — 
20 


c >? 


D) 5 


soru 4 


lim (2x.cot3x) limitinin değeri kaçtır? 

x-»0 


A) O 


«! 


b>! 


D) 3 


E) 20 


E) O 


soru 7 


[X . 2t 

lim I — .sın— I limitinin değeri kaçtır? 


»'t 


B) 1 


C) 2 


D) — 
2 


soru 8 


lim | 2x.tan— j limitinin değeri kaçtır? 


A) O 




C) n 


D) 2n 


E) 10 


E) 00 


1 -D 


2-B 


3-C 


4-B 


5-E 


6-D 


7-A 


8-D 




kartezyen 


Süreklilik 


Limit ve Süreklilik 


A c R ve f:A -> R fonksiyonu verilmiş olsun; f fonksiyonunun x=a noktasında sürekli olması için, 
f fonksiyonu x=a da tanımlı olmalıdır yani f(a) değeri olmalıdır. 

-» f fonksiyonu x=a için limiti olmalı yani lim f(a) değeri olmalıdır. 

x-»a 

f fonksiyonu x=a noktasındaki limiti f(a) değerine eşit olmalı yani lim f(x)=f(a) olmalıdır. 

x-»a 

Bu üç koşulun sağlandığı durumda f fonksiyonu x=a noktasında süreklidir, 

kavrama sorusu | çözüm 




y=f(x) fonksiyonu x=2 de süreklimidir araştırınız. lim f(x)=2 ve lim f(x)=1 lim f(x)* lim f(x) 

x->2~ X— >2 + X— >2 x->2 + 


kavrama sorusu 


olduğundan x li ^ 2 , ( x ) değeri yoktur, f fonksiyonu x=2 
noktasında sürekli değildir. 

Cevap: Sürekli değil 


çözüm 



Yukarıda grafiği verilen y=f(x) fonksiyonunun x=2 de 
rekli olup olmadığını araştırınız. 



lim f(x)= lim f(x)=1 olduğundan lim f(x)=1 dir. 

x->2 + x->2~ x->2 


x=2 noktasında limit değeri olmasına rağmen f(2) tanımsız 
olduğundan f fonksiyonu x=2 de süreksizdir. 

Cevap: Sürekli değil 

kavrama sorusu | çözüm 




Yukarıda grafiği verilen y=f(x) fonksiyonunun x=2 de sü- ^ f(x)= x ^- f(x)=1 oldu 9 undan ^ 2 f ( x ) 1 f ( 2 ) =1 dir 

rekli olup olmadığını araştırınız. 


lim f(x)=f(2) olduğundan, f fonksiyonu x=2 noktasında 

x— >2 

süreklidir. 


Cevap: Süreklidir. 





kartezyen 

efitiBi yayınları 


Limit ve Süreklilik 





| soru 1 

Aşağıda grafiği verilen fonksiyonlardan hangisi x=1 de 
süreklidir? 


| soru 3 

Aşağıda grafiği verilen fonksiyonlardan hangisi x=2 de 
süreklidir? 



| soru 2 




Aşağıda grafiği verilen fonksiyonlardan hangisi x=0 da 
süreklidir? 


Aşağıda grafiği verilen fonksiyonlardan hangisi x=-1 de 
süreksizdir? 



1 -E 


2-C 


3-D 


4-A 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


kavrama sorusu 



Yukarıda verilen y=f(x) fonksiyonunun grafiğine göre, f fonk- 
siyonunun süreksiz olduğu noktaları bulunuz. 


çözüm 


Grafiğe göre, lim f(x)=2, lim f(x)=1 

x-»-2~ x->-2 + 

lim f(x)* lim f(x) olduğundan lim f(x) yoktur ve x=-2 

X— >-2~ X— >-2 + X— >-2 

de f süreksizdir. 


lim f(x)= lim f(x)=3 olduğundan lim f(x)=3 

x-»1 + x-xT x_ xl 

f(2)=1* limf(x) olduğundan x=1 de f süreksizdir. 

x-»1 

Cevap; -2 ve 1 


kavrama sorusu 



Yukarıda grafiği verilen y=f(x) fonksiyonu -1, 0, 1, 2 apsis- 
li noktalarının kaç tanesinde limiti olduğu halde sürekli 
değildir bulunuz. 


çözüm 


Grafiğe göre, lim f(x)= lim f(x)=1 ve lim f(x)=1 dir. 

x->-ı + x->-r x ->-ı 

f ( 1 ) = 2 5 * lim f(x) olduğundan f fonksiyonu x=-1 de limiti 

x->-1 

olduğu halde sürekli değildir, 
lim f(x)= lim f(x)=2 ve lim f(x)=1 dir. 

X— >2~ x->2 + x -> 2 

f(2)=1*limf(x) olduğundan f fonksiyonu x=2 de limiti olduğu 

x-»1 

halde sürekli değildir. 

Cevap; -1 ve 2 


kavrama sorusu 



Yukarıda grafiği verilen y=f(x) fonksiyonunun sürekli ol- 
duğu en geniş aralığı bulunuz. 


| çözüm 

lim f(x)* lim f(x) olduğundan lim f(x) yoktur. 

X— >-2 + x-»-2~ *-»-2 

f fonksiyonu x=-2 de süreksizdir. 

f(1) tanımlı olmadığı için f fonksiyonu x=1 de sürekli değildir, 
f fonksiyonunun sürekli olduğu en geniş aralık R - {-2,1 } 

Cevap: R- {-2,1} 



Grafiklerde görüldüğü gibi fonksiyonun sürekli olduğu noktalarda grafikte herhangi bir kesinti yada sıçrama yoktur. 
Elimizi kaldırmadan çizebildiğimiz yerlerde fonksiyon süreklidir. 






kartezyen 

efitiBi yayınları 


Limit ve Süreklilik 


| soru 1 



Yukarıda y=f(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 

Buna göre, f(x) in limitinin olup, sürekli olmadığı noktanın 
apsisi kaçtır? 

A) -2 B) -1 C)0 D) 1 E) 2 

| soru 2 



Yukarıda y=f(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 

Buna göre, f(x) in süreksiz olduğu x değerleri toplamı kaçtır? 


soru 4 



LU 

g Yukarıda grafiği verilen y=f(x) fonksiyonunun süreksiz ol- 
duğu x değerleri kaç tanedir? 


CC 

s 


A) -2 B) — 1 C)0 D) 1 


E) 2 


A) 1 


B)2 C) 3 D) 4 E) 5 


| soru 3 



Yukarıda y=f(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 

Buna göre, f(x) in sürekli olduğu en geniş küme aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 

A) {-2,1} B) 0 C)R + D) R— {— 2, 1 } E) R 


| soru 6 



Buna göre, aşağıdakilerden hangisi doğrudur? 

A)f(x), x=3 de süreklidir. B) lim f(x)=0 

x—>-2 

C)f(x), x=1 de süreklidir. D) lim f(x) 0 

x->1 

E) lim f(x)=0 

X-*» 


1 -E 


2-B 


3-D 


4-C 


5-C 


6-A 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


Parçalı fonksiyonlarda kritik noktalar fonksiyonun süreksiz olabileceği noktalar olduğundan kritik noktalarda süreklilik incelemesi 
yapılmalıdır. 

kavrama sorusu I çözüm 


f(x) 


3x 

3 

x+3 


x > 1 
x = 1 
x < 1 


f(x) fonksiyonunun sürekli olduğu en geniş aralığı bulu- 


x=1, f fonksiyonu için kritik noktadır, 
lim 3x=3.1=3, lim x+3=1+3=4 ve f(1 ) =3 

x->ı + x->r 

lim f(x)* lim f(x) olduğundan lim f(x) yoktur. 

x->ı + x-»r x->ı 

x=1 için f(x) süreksizdir, f fonksiyonunun sürekli olduğu en 
geniş aralık R-{1 } 

Cevap: R-{1} 


kavrama sorusu 


çozum 


x > 1 



f(x) = 

f(x) fonksiyonunun süreksiz olduğu noktaları bulunuz. 


x+ 1 

x>1 için f(x) =-^ — — vex=3f in paydasını sıfır yaptığı için tanım- 
sız olduğundan f fonksiyonu x=3 de süreksizdir. 
x=1, f fonksiyonu için kritik noktadır. 

lim 1 -=— = -1, lim 2x + 1 = 2. 1 + 1 = 3 ve f(1 ) =2.1 +1 =3 

x->1 + X — 3 —2 x-XT 

lim f(x)* lim f(x) olduğundan lim f(x) yoktur. 

x->ı + x->r x— >ı 

x=1 için f(x) süreksizdir. 

Cevap: x=1 ve x=3 


kavrama sorusu 


çozum 


^±1, x > 3 
f(x) = x-2 

! 2x-2, x < 3 

fonksiyonunun sürekli olduğu en geniş kümeyi bulunuz. 


x+i X +1 

x>3 için f(x) =— — — ve f(2) tanımsızdır ancak x>3 için ifa- 
desi alındığından x, 2 değerini alamayacaktır. 
x=3, f fonksiyonu için kritik noktadır. 

lim ü^_=^l_ = 4 ı hm 2x-2 = 2.3-2 = 4 
x->3 + x-2 3-2 

3 + 1 


x->3 


f (3) = 


3-2 


-=4 


kavrama sorusu 


f(x) 


ax+6 , x > 2 
4 , x = 2 

bx-a , x < 2 


lim f(x)= lim f(x)=f(3) olduğundan, x=3 için f fonksiyonu 

x-»3 + x-»3 _ 

süreklidir, f fonksiyonu tüm reel sayılar için süreklidir. 

Cevap: R 


çozum 


f(x), x=2 için sürekli ise 
lim f(x)= lim f(x)=f(2) olmalıdır. 

X— >2 + X— >2 

lim ax+6=2a+6, lim bx-a=2b-a, f(2)=4 

x->2 + X— >2~ 


fonksiyonu x=2 de sürekli olduğuna göre, b kaçtır, bulu- 2a+6=4 ise a=-1 


2b+1 =4 ise b= — 
2 


_ 3 

Cevap: — 


nuz. 





kartezyen 

efitiBi yayınları 


Limit ve Süreklilik 



| soru 1 

2x+1 , x > O 

f(x) = 

[ 3x-1 , x < O 

fonksiyonunun süreksiz olduğu x değeri kaçtır? 

A) -2 B)-l C)-| D) 0 E) 1 


| soru 5 

x > 2 

x < 2 

fonksiyonunun süreksiz olduğu x değerleri kümesi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 

A) {-4, -2,-1} B) {-5, -2,-1 ,2} C) {-2,-1 } 

D) {-2,-1 ,2} E) {-5,-1 ,-2} 


f(x) = 


3x 

x+5 

x 2 


x +3x+2 


soru 2 


2x-1 

x+1 

, x > 0 

3x 

x-2 

, x < 0 


f(x) = 


fonksiyonunun süreksiz olduğu x değeri aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A) -1 


B) 0 


«i 


D) 1 


soru 6 


f(x) = 


ax+b 

3 


x > 1 
x = 1 


2ax-b , x < 1 


fonksiyonu tüm reel sayılar için sürekli olduğuna göre, a 
kaçtır? 


E) 2 l 
< 


A) -2 


B) -1 


C) 0 


D) 1 


E) 2 


x+1 

x < 3 

x-2 

x+1 , 

x > 3 


| soru 3 

f(x) = 

fonksiyonunun süreksiz olduğu x değeri kaçtır? 

A) -1 B) 0 C) 2 D) 3 E) 4 

soru 4 


f(x) = 


x -9 


x -1 


x > 2 


x < 2 


soru 7 


fonksiyonunun süreksiz olduğu x değerleri kümesi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 

A) {-3,-1 ,1 ,3} B) {-1 ,3} C) {-1,1,3} 

D) {-3-1,1} E) {-1,1, 2, 3} 


f(x) = 


sin3x 

x 

k 


x > 0 
x < 0 


fonksiyonu tüm reel sayılar için sürekli olduğuna göre, k 
kaçtır? 


A) 0 


soru 8 


B) 1 


C) 2 


D) 3 


E) 4 


f(x) = 


x -1 


x > 1 


x-1 
kx+3 , x < 1 


fonksiyonu tüm reel sayılar için sürekli olduğuna göre, k 
kaçtır? 


A) -3 


B) -2 C)-1 


D) O 


E) 1 


1 - D 2 - B 3 - C 4 - E 5-D 6-E 7-D 8-C 




kartezyen 

eğilim yayınları 


Limit ve Süreklilik 


Parçalı fonksiyon dışında, fonksiyonlar tanımlı oldukları kümede süreklidir. Örneğin, polinom fonksiyonlar tüm reel sayılar için, 
rasyonel fonksiyonlar ise paydayı sıfır yapan değerler haricinde tanımlıdır. 


kavrama sorusu 

f(x)=x 2 +3 

fonksiyonun sürekli olduğu en geniş kümeyi bulunuz. 


| çözüm 

Polinom fonksiyonlar tüm gerçel sayılar için tanımlı ve sürek- 
lidir. Dolayısıyla cevap R 

Cevap: R 


kavrama sorusu 


f(x) = 


x -4 


fonksiyonunun süreksiz olduğu x değerlerini bulunuz. 


| çöziim 

f(x) fonksiyonunun tanımsız olduğu değerler, paydayı sıfır ya- 
pan değerlerdir. 

x 2 -4=0 denkleminden x=2 ve x=-2 
Süreksiz olduğu noktalardır. 

Cevap: {-2,2} 


kavrama sorusu 


... x+1 

f X — — 2 T" 

' x +mx+4 

fonksiyonunun tüm reel sayılarda sürekli olduğuna göre 
m nin alabileceği değerler kümesini bulunuz. 


| çöziim 

Rasyonel bir fonksiyonun paydasını sıfır yapan değerler fonk- 
siyonu süreksiz yapan değerlerdir. Tüm reel sayılar için sürek- 
li olduğuna göre x 2 +mx+4=0 denkleminin çözüm kümesi 
boş kümedir. 

Bu nedenle A<0 yani A=m 2 -4.1 ,4<0 => m 2 -16<0 olmalıdır. 


m 

-4 4 

m 2 -16 

+ fjf + 


Cevap; (-4,4) 



Hatırlatma 


fy g(x) fonksiyonu 

• n çift iken g(x) > 0 için tanımlıdır. 

• n tek iken g(x) fonksiyonunun tanımlı olduğu noktalarda tanımlıdır. 


kavrama sorusu 


f(x) = Vl6-x 2 

fonksiyonunun sürekli olduğu en geniş kümeyi bulunuz. 


| çöziim 

f(x) fonksiyonunun tanımlı olduğu değerler 16-x 2 >0 eşitsizliği- 
nin çözüm kümesidir. 16-x 2 =(4-x)(4+x)>0 


x -4 4 



Cevap; [-4,4] 





kartezyen 

efitiBi yayınları 


Limit ve Süreklilik 



| soru 1 

f(x)=x 2 -x+1 

fonksiyonunu sürekli olduğu en geniş küme aşağıdakiler- 
den hangisidir? 

A) {-1,1} B) [-1,1] C) R-{-1 ,1 } D) R- {1 } E) R 


| soru 2 

f(x)=x 2 +2+^- 

fonksiyonunun süreksiz olduğu x değeri kaçtır? 

A) -2 B) -1 C) 0 D) 1 


E) 2 


soru 5 


f(x)=- 


x +9 


mx -4x+2 

fonksiyonu tüm reel sayılar için sürekli olduğuna göre, m 
aşağıdakilerden hangisini olabilir? 


A) -4 


B) -2 


C) 0 


D) 2 


E) 4 


soru 6 


f(x)=- 


x+3 


x +mx+4 

fonksiyonunun sürekli olduğu en geniş küme R - {2} ol- 
duğuna göre, m aşağıdakilerden hangisidir? 


A) -4 


B) -2 


C) 0 


D) 2 


E) 4 


soru 3 


f(x) = ■ 


x +1 


>o 

LU 

Z 

LU 

N 


soru 7 


x -6x+8 

fonksiyonunun sürekli olduğu en geniş küme aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 

A) {2,4} B) R C) [2,4] D) R-{2,4} E) R— [2,4] 


soru 4 


f(x)=- 


x+1 


x -25 

fonksiyonunu süreksiz yapan x değerleri aşağıdakilerden 
hangisidir? 

A) {-1,5} B) {5} C) {-5,5} D) {1,5} E) {-1 } 


f(x)=^x-3 

fonksiyonunun sürekli olduğu en geniş küme aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 

A) R B)(3,oo) C) [3,oo) D) (-oo,3) E) (-oo,3] 


| soru 8 

f(x)=Vx-3 

fonksiyonunun sürekli olduğu en geniş küme aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 


A) R 


B)(3,oo) C)[3,oo) D) (-oo,3) E) (-oo,3] 


1 - E 2-C 3 - D 4 - C 5 - E 6-A 7-A 8-C 




Limit ve Süreklilik 


kartezyen 

eğitim yayınları 


kavrama sorusu 



fonksiyonunun sürekli olduğu en geniş kümeyi bulunuz. 


kavrama sorusu 


f(x)= V 3 — | x | 

fonksiyonunun sürekli olduğu en geniş kümeyi bulunuz. 


| çözüm 

Kök derecesi tek sayı olduğundan sadece rasyonel fonksiyo- 
nun paydasını sıfır yapan değerler fonksiyonu süreksiz yapan 
değerlerdir. 

x-3=0 => x=3 süreksiz olduğu noktadır. 

Cevap: fi- {3} 


çözüm 


f(x) fonksiyonunun tanımlı olduğu değerler 3— | x | >0 eşitsizliği- 
nin çözüm kümesidir. 

3 — | x | >0 
3>|x| 

3>x>-3 

Cevap: [-3,3] 



Hatırlatma 



f(x)=log gM h(x) fonksiyonu h(x) > 0, g(x) > 0 ve g(x) * 1 için tanımlıdır. 


kavrama sorusu 

f(x)=log x (20-x) 

fonksiyonun sürekli olduğu en geniş kümeyi bulunuz. 


| çöziim 

Logaritma fonksiyonun tanımlı olduğu değerler 
20-x>0, x>0 ve x*1 koşulunu sağlayan sayılardır. 

Cevap: (0,20) -{1} 


kavrama sorusu 


çözüm 


f(x)=log 2 


x+20 'j 

10-x J 


fonksiyonunun sürekli olduğu en geniş kümeyi bulunuz. 


Taban 2 olduğu için, 
x+20 

— - > 0 eşitsizliğini sağlayan x değerleri için f(x) süreklidir. 



Cevap: (-20,10) 





kartezyen 

efitiBi yayınları 


Limit ve Süreklilik 



| soru 1 


| soru 5 


f(x) = 


x+3 

10-x 


fonksiyonunun sürekli olduğu en geniş küme aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 


f(x) = j4-\x+2\ 

fonksiyonunu sürekli yapan x tam sayı değerleri kaç tane- 
dir? 


A) (-oo,10) B) [-3,10] C) (-3,10) D) [-3,10) E)(10,oo) 


A) 9 


B) 1 0 C) 1 1 


D) 1 2 E) 1 3 


| soru 2 

,, , 5 1 x+1 

f(x) = w 

fonksiyonunu süreksiz yapan x reel sayı değerleri kaç ta- 
nedir? 

A) 0 B) 1 C) 2 D) 3 E) 4 


| soru 3 

f(x)=V|x|-3 

fonksiyonunu süreksiz yapan x tamsayıları kaç tanedir? 

A) 3 B) 4 C) 5 D) 6 E) 7 


| soru 4 

f(x) = ^4-|x + 3| 

fonksiyonunun sürekli olduğu en geniş küme aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 

A) [-7,1] B) [4,oo) C)(-oo,1] D) (-00,-7] E) R 


| soru 6 

f (x) = log 3 (4— x 2 ) 

fonksiyonun sürekli olduğu en geniş küme aşağıdakiler- 
den hangisidir? 

A) (-oo,2) B) (0,2) C) (-2,2) D) (-2,oo) E) (2,oo) 


| soru 7 

f(x)=log x (64-x 3 ) 

fonksiyonunu sürekli yapan x tam sayı değerleri toplamı 
kaçtır? 

A) 1 B) 3 C) 5 D) 6 E) 7 


| soru 8 

f(x)=log(x-4)+^10-x 

fonksiyonunun sürekli olduğu en geniş küme aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 

A) (4,10] B) (4,1 0) C)(4,oo) D)[10,oo) E) (4,oo) 


1 - D 2-C 3 - C 4 - E 5 - A 6-C 7-C 8-A 




